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ZADANIE 1.

A. WPROWADZENIE

Aby obliczy¢ przyblizong wartos¢ pierwiastka kwadratowego, mozna postepowac
zgodnie z ponizszym schematem rozumowania.

Przypusémy, ze mamy obliczy¢ V2.

KROK 1. Wiemy, ze 1<+/2<2 ,zatem mozemy zapisa¢
V2 = 1+x, gdzie x € (0, 1), skad otrzymujemy
2=(1+x)?=1+2x+x>.

KROK 2. W powyiszym réwnaniu pomijamy x>, poniewaz x° jest mniejsze od x

N =

dla x€(0,1). Otrzymujemy 2 =1+ 2x czyli x=
. T . 1
Mamy zatem pierwsze przyblizenie postaci V2 = 15.
KROK 3. W celu doktadniejszego przyblizenia przyjmujemy
V2 = 1§+ y, gdzie y€ (-1, 1),
. 1 2 _9 2
skad otrzymujemy 2 = (15+ y) =Z+3y+y
KROK 4. Podobnie jak w kroku 2 pomijamy y2 i otrzymujemy

9 1
2~Z+3y, skad y = - -

Mamy zatem drugie przyblizenie postaci V2 =~ 1% - 1—12= 1%.

Przy wyznaczaniu kazdego nastepnego przyblizenia powtarzamy analogiczne czynnosci
jak w kroku 3 i w kroku 4.

B. POLECENIE

Stosujac powyzszg metode wyznacz pierwsze i drugie przyblizenie v20 , a nastepnie
otrzymany wynik poréwnaj z wynikiem otrzymanym przy pomocy kalkulatora.
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C. ROZWIAZANIE: (na odwrocie strony )

ZADANIE 2.
A. WPROWADZENIE

Aby sprawdzi¢, czy liczba A:\/6+2\/§—\/§jest catkowita wykorzystuje sie wzory

skréconego mnozenia oraz zwigzek v x° =|X|, ktory jest prawdziwy dla kazdej liczby

rzeczywistej x.

A mianowicie

A=\6+2y5 ~5 =5+ 25 +1-v5 = /(5 +1)* =5 =[5 +1 -5 =15 +1-5 =1,

Zatem liczba A jest catkowita.
B. POLECENIE
Stosujac te metode rozwigz ponizsze zadania.

a) Udowodnij, ze V7-26 -6 =-1.
b) Zbadaj, czy liczba \/\/11+ 210 =10 + 24/5 +5 —+/5 jest catkowita?

C. ROZWIAZANIE:

ZADANIE 3.

A. WPROWADZENIE

Chcac wykazaé, ze réwnanie X° +Yy° —2X+6y+11=0 nie ma rozwigzania staramy sie

przedstawic lewg jego strone w postaci sumy kwadratow.
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A mianowicie
X* —2X+1+y? +6y+9+1=0, stad (x-1)* +(y+3)* =—1.

Zauwazmy, ze lewa strona ostatniego réwnania jest nieujemna, a prawa jest ujemna. Zatem
otrzymalismy sprzecznos¢, ktéra oznacza, ze dane réwnanie nie ma rozwigzania.

B. POLECENIE

Stosujac powyzszg metode udowodnij, ze nieréwnosé  4x*+ 9y -4x — 12y +7<0 nie jest
spetniona przez zadne liczby rzeczywiste x, y.

C. ROZWIAZANIE:

ZADANIE 4.

A. WPROWADZENIE
Z dwodch liczb rzeczywistych a, b mozemy utworzy¢é dwie réozne pary, a
mianowicie pare (a, b) oraz pare (b, a). Pary rdinig sie porzadkiem
elementéw. Rownos¢ miedzy nimi zachodzi tylko w jednym wypadku, gdy a =b.
Zbidér wszystkich mozliwych par liczb rzeczywistych oznaczamy przez RZ.
W zbiorze R® wykonujemy dodawanie i mnozenie wedtug nastepujacych regut:
(a,b) + (c,d)=(a+¢c b+d
(a,b)-(c,d) =(a-c—b-d, a-d + b-c)
Na przyktad:
(2, -3)+(5,6) =(7, 3)
(2, -3)- (5, 6) =(10+18, 12-15)=(28, -3)

B. POLECENIA
a) Dodaj i pomnéz punkty P=(-1, 4), Q=(3, 2), a nastepnie wynik zinterpretuj
geometrycznie w uktadzie wspétrzednych.
b) Dane sg punkty A=(5, -3), B=(2, 5), C=(-2, -3).
Oblicz A’-B-C i wynik zinterpretuj geometrycznie w ukfadzie
wspotrzednych.

C. ROZWIAZANIE
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ZADANIE 5.
A. WPROWADZENIE

Dodatnie rozwigzanie pewnych réwnan kwadratowych mozna tatwo uzyska¢ stosujgc
metode geometryczng uzywana w Sredniowieczu przez matematykéw arabskich.

Dodatni pierwiastek réwnania kwadratowego x> + 10x = 39 otrzymamy wykonujac
nastepujgce czynnosci.

1) Rysujemy kwadrat K; o boku rownym x.

2) Obliczamy potowe wspodtczynnika stojgcego w réwnaniu przy niewiadomej x,
a mianowicie 12—0 = 5.

3) Do dwoch sgsiednich bokéw kwadratu K; dorysowujemy prostokaty o bokach
rownych x oraz 5.

4) Pole otrzymanej w ten sposdb figury F jest rdwne x> + 2 -5x = 39.

5) Figure F uzupetniamy kwadratem o boku réwnym 5, tworzac kwadrat K o boku
X+ 5.

6) Pole kwadratu K wynosi 39+25=64.
7) Obliczamy: (x+5)2=64,skqd Xx+5=8. A wiec ostatecznie X=3.

X 5
X X 5% | x
5 SX 25 |5
X 5

B. POLECENIE
Wykorzystujac powyiszg metode rozwiaz réwnanie x> +6x—-91=0

C. ROZWIAZANIE: ( na odwrocie strony)
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