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wspoHfinansowany ze srodkéw Unii Europeijskiej w ramach Europejskiego Funduszu Spotfecznego

Konspekt 12. Dziat Il. Planimetria
Temat: 2.2. Okragi koto
Temat zajeé: 1. Wzajemne potozenie dwdéch okregéw
2. Wzajemne potozenie okregu i prostej
Cele lekcji:

e  ksztatcenie umiejetnosci dostrzegania prawidtowosci miedzy dtugoscig promieni okregéw a
odlegtoscig miedzy ich srodkami;

e rozwigzywanie zadan z zastosowaniem wiedzy o stycznej do okregu;

e ksztatcenie umiejetnosci postugiwania sie wiedzg o stycznej do obliczania katéw.

Osiggniecia - po zakonczeniu lekcji uczen:

e zna podstawowe pojecia dotyczgce wzajemnego potozenia okregdw i prostych;

e stosuje wiedze o potozeniu okregdw wzgledem prostych w praktyce;

e potrafi odpowiedzie¢, ile punktdw wspdlnych majg dwa okregi oraz okrag i prosta;
e stosuje definicje przy rozwigzywaniu zadan.

Metody nauczania:

pokaz, notatka, ¢wiczenia.

Formy pracy:

praca z catg klasg, praca samodzielna uczniow.
Srodki dydaktyczne:

e- podrecznik (rozdziat 2.2), tablica interaktywna.

Czas trwania: 2 godziny lekcyjne.
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Przebieg lekcji:

Etapy lekcji
(omawiane Przebieg lekcji Element e-podrecznika
zagadnienia)

Czes$¢ wstepna 1. Sprawdzenie obecnosci, sprawdzenie zadania
domowego.

2. Podanie tematu i celéw lekcji.

3. Przypomnienie najwazniejszych pojeé. Przed
rozpoczeciem pierwszej lekcji: okrag, Srednica,
promien. Przed rozpoczeciem drugiej godziny:
styczna, sieczna okregu.

Czes¢ wiasciwa 1. Postawienie problemu przez nauczyciela: Jak dwa

I Wzajemne okregi o réznych promieniach mogg by¢ potozone

potozenie dwdch wzgledem siebie? lle majg punktéw wspdlnych?

okregéw Uczniowie rysujg w zeszytach swoje pomysty. Jeden z
ucznidw moze narysowac na tablicy mozliwe
potozenia okregdw wzgledem siebie.

2. Wozajemne potozenie dwdch okregédw — prezentacja 2. Przyktad 1 (ekran 1)
animacji. Uczniowie uzupetniajg swoje rysunki w
zeszytach o poprawne pojecia dotyczace
nazewnictwa i zaleznosci miedzy odlegtoscig miedzy
srodkami okregéw a dtugosciami promieni.

3. Rozwigzywanie ¢wiczen 1-3 z e- podrecznika. 3. Cwiczenie 1 (ekran 3)
Uczniowie zapisujg w zeszytach odpowiednie ¢wiczenie 2 (ekran 4),
obliczenia i wnioski z nich wynikajgce. Ochotnicy ¢wiczenie 3 (ekran 5)
rozwigzujg przyktady na tablicy.

4. Rozwigzywanie zadania 3. 4. Zadanie 3 (ekran 24)

5. Rozdanie uczniom kartek z zadaniami dodatkowymi, | 5. Zadania z zatgcznika
nawigzujgcymi do zdobytej wiedzy w celu jej
ugruntowania.

Il Wzajemne 1. Zapoznanie z wzajemnym potozeniem proste;j i 1. Przyktad 2 (ekran 6)

potozenie okregu i okregu. Wprowadzenie pojeé: cieciwa i sieczna

prostej okregu. Nauczyciel zwraca szczegdlng uwage na kat
miedzy styczng a promieniem okregu. Uczniowie w
zeszytach szkicujg schematy potozen proste;j i
okregu.

2. Rozwigzanie ¢wiczenia 4i5 z e- podrecznika. 2. Cwiczenie 4 (ekran 8),

¢wiczenie 5 (ekran 9)

1. Twierdzenie o odcinkach stycznych. 1. Przyktad 3 (ekran 10)

lll. Dtugos¢ odcinkéw Przeprowadzenie dowodu tego twierdzenia. 2. Dowdd (ekran 11)

stycznych do okregu | 3. Wykorzystanie zdobytej wiedzy do rozwigzywania

¢wiczenia 6. 3. Cwiczenie 6 (ekran 12)

N
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Czesc koncowa 1. Ocenienie aktywnosci uczniéw rozwigzujgcych
Podsumowanie zadania/¢wiczenia przy tablicy (z podaniem
uzasadnienia).

2. Po kazdej lekcji na podsumowanie powtdrzenie
najwazniejszych informacji:

a) dotyczacych wzajemnego potozenia dwdch 2a.Ekran 2
okregéw;
b) dotyczacych wzajemnego potozenia dwdch 2c.Ekran 7
Zadania domowe okregéw; Powtdrzenie (podpunkty aib)

c) utrwalenie poznanych pojec.

3. Po pierwszej lekcji — zadanie do domu z zadan z 3. Zadanie z zatgcznika
zatgcznika. do konspektu.

4. Po drugiej godzinie lekcyjnej — zadania do domu: 4. Zadanie 4 (ekran 25),
zadanie 4i7. zadanie 7 (ekran 28).

5. Pozegnanie i zakonczenie lekcji.

ZAtACZNIK DO KONSPEKTU — METERIALY DODATKOWE

Zadanie 1.
Okresl wzajemne potozenie dwdch okregdw, znajgc dtugosci ich promieni a i b oraz odlegtos¢ srodkdéw tych
okregéw d:
e a=3,b=8,d=11
e 2a=10, b=3,d=7
e a=4,b=5,d=8
e a=2,b=6,d=11
e a=5,b=8,d=2
e az4: b=3,d=1-
7 7
° a=\/§, b=v/7, d=10
o a=4, b=‘/;, d=0
Zadanie 2.

Przyjrzyj sie rysunkowi. Odlegto$¢ miedzy punktami A i B wynosi 9. Jaki promien powinien mie¢ okrag o
srodku B:

a) by byt styczny do okregu o Srodku A,

b) aby przecinat okragg o srodku A,
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Zadanie 3.
Jakie dtugosci majg promienie narysowanych okregow?

Zadanie 4.
Trzy okregi o $rodkach A, B, C sg parami styczne zewnetrznie. Wiedzac, ze |AB| = 8, |BC| = 10, |AC| = 12,
oblicz dtugosci promieni tych okregéw.

Zadanie 5.
Okregi o promieniach 10 i 15 sg wspotsrodkowe. Jaka dtugosé ma promien okregu stycznego do obu tych
okregow?

Zadanie 6.
Na ponizszym rysunku cztery jednakowe okregi o promieniu r sg parami styczne i jednoczesnie sg styczne do
zacieniowanego kota. Jakg srednice ma to koto?
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Zadanie 7.
Trzy pitki tenisowe o Srednicy 6,38cm, umieszczono w pudetku w sposdb pokazany na rysunku. Jakie wymiary
ma to pudetko, jesli wiadomo, ze pitki nie wystajg ponad nie ani ono nie wystaje ponad pitki?
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Konspekt 13. Dziat Il. Planimetria
Temat: 2.2. (2) Okrag i koto
Temat zajeé: 1. Kgty wpisane i katy Srodkowe
2. Zastosowanie twierdzen o katach wpisanych i sSrodkowych w okregu
Cele lekcji:

e ksztatcenie umiejetnosci dostrzegania katow opartych na tych samych tukach;
e rozwigzywanie zadan z zastosowaniem twierdzen o katach w okregu;
e postugiwanie sie zaleznosciami w obliczeniach katow.

Osiggniecia - po zakonczeniu lekcji uczen:

e umieszcza katy wpisane i sSrodkowe w okregu;

e stosuje zdobytg wiedze w rozwigzywaniu zadan;

e potrafi obliczy¢ miare zaznaczonego kata w okregu;

e wskazuje tuki, na ktdrych sg oparte narysowane katy i stosuje odpowiednie twierdzenia.

Metody nauczania:

pokaz, notatka, ¢wiczenia.

Formy pracy:

praca z cafg klasg, praca samodzielna uczniow.

Srodki dydaktyczne:

e- podrecznik (rozdziat 2.2), tablica interaktywna, przybory do konstrukcji.
Czas trwania: 2 godziny lekcyjne.

Przebieg lekcji:

Etapy lekcji
(omawiane Przebieg lekcji Element e-podrecznika
zagadnienia)

Czes$¢ wstepna 4. Sprawdzenie obecnosci, sprawdzenie zadania

domowego.
5. Podanie tematu i celéw lekcji.
6. Przypomnienie definicji. Przed 1 lekcjg: cieciwy
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okregu i tuku okregu. Przed drugg lekcja: twierdzenia

o katach wpisanych i sSrodkowych.

Cze$¢ wiasciwa

| Wprowadzenie
definicji kata
wpisanego i
srodkowego

Il Twierdzenie o kacie
wpisanym i
srodkowym

lll Konstrukcja
stycznej do okregu
przechodzacej przez
dany punkt

1. Wprowadzenie definicji kata sSrodkowego i kata

wpisanego w okrgg. Uczniowie sporzgdzajg notatke
w zeszytach.

2. Wykorzystanie wiedzy o katach wpisanych w

praktyce — rozwigzywanie ¢wiczenia 7 na tablicy
interaktywnej.

3. Katy wyznaczone przez tuk okregu — teoria.

Uczniowie rysujg po dwa przyktady katéw i zapisujg
whioski.

4. Rozwigzywanie zadania na tablicy interaktywnej -

zaznaczanie tukéw, na ktérych oparte sg katy —
¢wiczenie 8.

1. Teoria (ekran 13)

2. Cwiczenie 7 (ekran 15)

3. Przyktad 5 (ekran 16)

4. Cwiczenie 8 (ekran 17)

1. Zapoznanie z twierdzeniem o kacie wpisanym i

srodkowym opartym na tym samym tuku. Dowdd
twierdzenia. Wazne wnioski z twierdzenia.

2. Rozwigzywanie ¢wiczen z wykorzystaniem

poznanego twierdzenia - ¢wiczenie 9.

3. Wspdlne rozwigzywanie zadania 5 - nauczyciel

Zwraca uwage na poprawny zapis poszczegoélnych
etapOw rozwigzywania zadania.

4. Rozwigzanie zadania 1 z zatgcznika do konspektu —

nauczyciel rozdaje kartki .

1. Twierdzenia, wnioski
(ekran 18)

2. Cwiczenie 9 (ekran 20)

3. Zadanie 5 (ekran 26)

4. Zadanie 1 (zatacznik
do konspektu)

1. Zapoznanie ucznidw z konstrukcjg stycznej do

okregu przechodzacej przez punkt lezgcy poza nim.

2. Uczniowie samodzielnie wykonujg rysunek w

zeszytach — mozna pokazac sposdb konstrukcji w
animagji.

3. Wspdlne rozwigzywanie zadania 4 — uczniowie

probujg znalezé jego rozwigzanie. Kolejne etapy
rozwigzywania sg przedstawione na tablicy
interaktywne;.

4. Rozwigzywanie zadan z zatgcznika.

1. Przyktad 6 (ekran 19)

2. Przyktad 6 (ekran 19)

3. Zadanie 4 (ekran 25)

4. Zadanie 2, 3
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Czesc koncowa 1. Ocenienie aktywnosci uczniéw rozwigzujgcych
Podsumowanie zadania/¢wiczenia przy tablicy (z podaniem
uzasadnienia).

2. Na koniec lekcji - przypomnienie najwazniejszych
informacji:
d) definicji kata wpisanego i Srodkowego,
e) podstawowych zwigzkéw miedzy katami

opartymi na tych samych tukach. 3.a) Zadanie 1 (zafacznik)
Zadania domowe 3. Zadanie domowe:
a) Po pierwszej lekcji - dokonczyé zadania z aneksu b)Cwiczenie 10 (ekran
rozdanego na lekcji (zadanie 1). 21), zadanie 1 (ekran 22),

b) Po drugiej lekcji - ¢wiczenie 10, zadanie 1, 2, 6, 8. zadanie 2 (ekran 23),
zadanie 6 (ekran 27),

zadanie 8 (ekran 28)

4. Pozegnanie i zakonczenie lekgc;ji.

ZALACZNIK DO KONSPEKTU — METERIALY DODATKOWE
Zadanie 1.

Znajdz miary katow a, B, y i 6.

Zadanie 2.

Na podstawie rysunku uzasadnij, ze suma miar katéw wpisanych a i § opartych na tej samej cieciwie jest
réwna 180°.
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Zadanie 3.

Jaka jest miara kata wpisanego w okrag, opartego na cieciwie réwnej promieniowi tego okregu? (Uwaga:
zadanie ma dwa rozwigzania).

Zadanie 4.

Oblicz miare zaznaczonych katéw:
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