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Zadanie 1.
Wyznaczy¢ prosta, y = 2x + b, ktora dzieli kwadrat o wierzchotkach

(0,0),(1,0),(1,1),(0,1)

2 Sci lh1'2
na 2 czesci o polach - i —.
€ p 313

Rozwigzanie.

Dla b = 0 proste y = 2z i y = 1 przecinaja sie punkcie (1/2,1). Wtedy
11 1 1

22 1°3%

Zatem b musi by¢ ujemne. Proste y = 2x + b i y = 1 przecinaja, sie w
punkcie

pole =1-

1—-b 1—-b
B=(—1]. —<1 &b>-1.
Proste y = 2 4+ b i y = 0 przecinaja, sie w punkcie
b b
A=1—=,0). —=<1 &b>-2.
Niech zatem —1 < b < 0. Wtedy

pole =1-(=b/2)+1- <1T_b — (—b/2)) (1/2) = —b/2 4+ 1/4.

Stad
—b/2+1/4=1/3 = b=—1/6.
Zatem y = 2z — 1/6. W szczegdlnosci: A = (1/12,0) oraz B = (7/12,1).
U
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Zadanie 2.

Obliczy¢ dlugos¢ promienia okregu wpisanego w trapez o polu P i obwodzie

S.

Rozwigzanie.

Niech x bedzie dlugoscia promienia. Mamy zaleznosci:
S/2 = suma podstaw (dolnej i gornej trapezu),

suma podstaw

= 5 2x.
Stad
S/2
P = % - 2z,
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Zadanie 3.

Wyznaczy¢ wszystkie zbiory 2-elementowe A = {a, b}, gdzie a i b sa liczbami
rzeczywistymi, ktore maja wlasnosé: kwadrat kazdego elementu z A nalezy
do A. Odpowiedz musi byc uzasadniona.

Rozwigzanie.
a?cA < a’=aluba?=b ©a=0Iluba=11lubb=da>
Mamy 3 przypadki:
(1) a = 0. Wtedy:
A=10,b}, b> =0 1ub b*> = b, skad b = 1.
Zatem A = {0, 1}.
(2) a =1. Wtedy:
A={1,b},b* =11ub v? = b, skad b= —1 lub b = 0.
Zatem A ={1,—1} lub A = {1,0}.
(3) b =a? Wtedy b > 0 i mamy:
A={a,a®}, a#0, a+#1.
Niech a < 0. Wtedy a* = a?. Stad a = 0 (odpada) lub a = —1. Zatem
A={-1,1}.
Przypusémy, ze 0 < a < 1. Wtedy:

a* < a? < a. Sprzeczno$é, bo A jest 2-elementowy.

Przypus$émy, ze a > 1. Wtedy:

a < a? < a*. Sprzecznoéé, bo A jest 2-elementowy.

Analiza: b®> € A & ... daje te same rezultaty.



