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Statystyka opisowa i wstep
do rachunku prawdopodobienstwa:

1. Zbieranie, selekcjonowanie, odczytywanie i interpretacja danych statystycznych
2. Przedstawianie danych statystycznych za pomocg tabel, diagraméw i wykreséw
3. Woyznaczanie Sredniej arytmetycznej, mediany, mody, rozstepu i czestosci

4. Doswiadczenia losowe

5. Prawdopodobienstwo zdarzen

6. Utrwalenie wiadomosci
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Temat: Zbieranie, selekcjonowanie, odczytywanie i interpretacja danych
statystycznych (cz. 1icz. 2)

Instrukcja obshugi apletu:

e Aplet statystykaOl zawiera pi¢¢ zadan. Mozesz si¢ migdzy nimi przemieszczac
wykorzystujgc przyciski oznaczone strzaltkami. Podczas pierwszej lekcji wykonasz
zadania nr 1 i nr 2, a podczas drugiej — kolejne - od nr 3 do nr 5.

e Kazde zadanie zawiera cztery pytania. Do wszystkich wykonaj obliczenia w zeszycie, a
odpowiedzi wpisz w pola tekstowe apletu i zatwierdz wciskajac klawisz ENTER. Pojawi
si¢ wtedy informacja zwrotna, czy odpowiedz jest poprawna. W przypadku odpowiedzi
btednej wykonaj zadanie jeszcze raz.

e Po wykonaniu zadan zakoncz prace z apletem.
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Temat: Przedstawianie danych statystycznych za pomoca tabel, diagramow i
wykresow - wprowadzenie.

Instrukcja obshugi apletu:

e Otworz plik statystyka02
W aplecie znajdziesz zadanie 1 kilka rodzajéw wykresoéw ilustrujacych dane statystyczne
w nim zawarte. W lewym oknie umieszczona jest tre$¢ zadania, a w prawym wykresy.
Mozesz je oglada¢ wykorzystujac przyciski z nazwa wykresu.

e W lewym oknie, na dole znajduja si¢ dwa dodatkowe przyciski. Klikajac w ten z napisem
Zmien dane i utworz wiasny wykres przeniesiesz si¢ do czeSci, w ktorej bedziesz
mogta/mogt utworzy¢ wykresy z wlasnymi danymi. W polach tekstowych znajdujacych
si¢ po lewej stronie mozesz zmieni¢ etykiety danych, a w tych po prawej ich wartosci.

e Przygotuj wlasne dane i sporzadz ich graficzne reprezentacje.

Uwaga: W pola z danymi mozna wpisywa¢ liczby od 0 do 12.

e Wykorzystaj aplet do wykonania zadania: Przedstaw w postaci tabeli, diagramu stupkowego,
diagramu kofowego i wykresu punktowego informacje dotyczgce liczby osob twojej klasy
urodzonych w pieciu poczqtkowych miesigcach roku.

e Zakoncz pracg z apletem.
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Temat: Wyznaczanie Sredniej arytmetycznej, mediany, mody, rozstepu

i czestosci (cz. 1).

Instrukcja obstugi apletu:

e Otworz plik statystyka03.
Aplet pomoze ci utrwali¢ pojecia omawiane podczas dzisiejszej lekcji i sprawdzié, czy
dobrze je rozumiesz. Przyciski: Podstawowe pojecia, Przykiad 1 Zadanie do
samodzielnego wykonania pozwola Ci przemieszczaé si¢ migdzy jego poszczegdlnymi
czesciami.

e Prace rozpocznij od przypomnienia wezesniej omawianych pojeé¢ (Podstawowe pojecia).
Pola wyboru umozliwiajg zaznaczenie tych, ktore chcesz sobie przypomniec.

e W kolejnym kroku przejdz do przyktadu, ktory wraz z rozwigzaniem znajdziesz klikajac
w przycisk Przykitad.

e Po zaznajomieniu si¢ z przykladem i analizie jego rozwigzania rozwiaz przygotowane dla
Ciebie zadanie - Zadanie do samodzielnego wykonania

e Odpowiednie warto$ci wpisz w pola tekstowe i zatwierdz je klawiszem ENTER. Pojawi
si¢ informacja zwrotna, czy wynik jest prawidtowy.

e Po wykonaniu zadania zakoncz prace z apletem i rozwigz ponizsze zadania.
Zadania

1. Oblicz $rednig arytmetyczng liczb: 55, 22, 34, 12, 55, 66, 78, 55. Wynik zaokraglij do
czesci dziesigtych. Podaj mode i mediang tego zestawu liczb. Jaki jest rozstep, a ile
wynosi czesto$é wystapienia liczby 22?

2. Srednia punktow ze sprawdzianu w klasie I a wyniosta 12,5. Gdyby 6 uczniéw
uzyskato wynik o 2 punkty wyzszy, wtedy $rednia wzrostaby do 13 punktoéw. Ile 0s6b
pisato sprawdzian?

3. Jezeli w klasie $rednia waga jest rowna 51 kg, a moda 52 kg, to ile wazy Wojtek,

ktorego waga jest Srednig arytmetyczng tych dwoch liczb?

str. 4



Temat:

Wyznaczanie Sredniej arytmetycznej, mediany,

i czestosci (cz. 2).

Rozwiaz ponizsze zadania. Czas na ich wykonanie wynosi 15 minut.

Zadania

1. Tabela przedstawia, ile czekolad ,, Pyszna orzechowa” sprzedano

kolejnych dni w pewnym sklepie spozywczym.

mody,

rozstepu

przez szes¢

Poniedzialek | Wtorek Sroda Czwartek | Piatek

Sobota

15 33 24 20

24

12

a) Jaka byta $rednia dzienna sprzedaz czekolad w tym okresie? Zapisz obliczenia.

Ile wynosi moda?

C) Znajdz mediang.

Oblicz rozstep.

e) Oblicz czegstos¢ sprzedazy 24 czekolad.

2. Wykres przedstawia miesigczne zuzycie wody (w m®) w gospodarstwie pafistwa

Kowalskich w roku 2012. Oblicz $rednie miesigczne zuzycie wody w tym okresie.

Znajdz modeg i rozstep przedstawionych danych. Jaka jest czgstos¢ dla 11 m3 ?

Miesieczne zuzycie wody w gospodarstwie
panstwa Kowalskich w roku 2012

B} i —10- .. _ _13_134
15 10,5 11 12-12,3 11 10

“11710,7 11,2 123

3. Pani Wisniewska przez 5 kolejnych dni zapisywala temperaturg, jaka o godzinie 14%

wskazywal jej zaokienny termometr. Wyniki byty nastepujace: 15°C, 17°C, 12°C,

13°C, 20°C. Jaka temperatura powinna by¢ szostego dnia, zeby $rednia temperatur

wyniosta 15°C? Zapisz obliczenia.
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Temat: Doswiadczenia losowe

Instrukcja obshugi apletu:

Aplet pomoze Ci utrwali¢ pojecia omawiane podczas dzisiejszej lekcji i sprawdzié, czy
dobrze je rozumiesz.

o Pola wyboru Czym jest doswiadczenie losowe? oraz Pojecia zwigzane z
doswiadczeniem losowym pozwola ci uwidoczni¢ badz ukry¢ opisy pojec
poznanych podczas dzisiejszej lekcji.

o Pole wyboru Przyklady doswiadczen losowych stuizy do wysSwietlenia
przyktadow.

o Przycisk Przeprowadz doswiadczenie przeniesie Ci¢ do cz¢s$ci, w ktorej bedzie
mozliwe wykonanie trzech réznych doswiadczen losowych: rzut dwiema
monetami, losowanie szczesSliwego numerka (dla klasy 25-osobowej) oraz rzut
symetryczng kostkg do gry. Zeby je przeprowadzié¢ nalezy klikngé w odpowiedni
przycisk z opisem do§wiadczenia.

e Otworz plik statystyka04

e Przypomnij sobie pojecia z dzisiejszej lekeji 1 zapoznaj si¢ z przyktadami.

e Przeprowadz doswiadczenia 1 wykonaj zadania od nr 1 do nr 5 z Karty pracy.
Uwaga: Do rozwiazania zadania nr 1 mozesz wykorzysta¢ zamieszczone podpowiedzi
zaznaczajac odpowiednie pola wyboru.

e Wykonaj pozostate zadania i zakoncz prace.
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Karta pracy

1. Dla kazdego z doswiadczen przeprowadzonych z wykorzystaniem apletu podaj zbiér zdarzen
elementarnych.

2. Ktore wyniki w rzucie dwiema monetami sprzyjaja zdarzeniu polegajagcemu na wyrzuceniu co
najmniej jednego orta? Wypisz je. Ile ich jest?

3. Dla doswiadczenia polegajacego na losowaniu szczesliwego numerka podaj zbior zdarzen
sprzyjajacych wylosowaniu ucznia o numerze nieparzystym, mniejszym od 17.

4. Ktore zdarzenia w rzucie kostka sprzyjaja wypadnigciu liczby oczek bedacej wielokrotnoscia
liczby 3? Wypisz je.

5. Podaj przyktad zdarzenia pewnego i zdarzenia niemozliwego dla do§wiadczenia polegajgcego

na rzucie kostka.

6. Piotrek losuje jedng z 52 kart. Wypisz zdarzenia sprzyjajace wyciagnieciu asa w

kolorze czerwonym.

7. W pudelku znajdujg si¢ cztery kule z oznaczone literami: A, B, C, D. Losujemy bez

zwracania dwie kule. Narysuj drzewko tego doswiadczenia.

8. Doswiadczenie polega na dwukrotnym zakrgceniu kwadratowym baczkiem, ktérego
Scianki oznaczono symbolami: ¢, ¥, A, *.  Wypisz wszystkie mozliwe zdarzenia

elementarne.
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Temat: Prawdopodobienstwo zdarzen — wprowadzenie.

Instrukcja obshugi apletu:

e Otworz plik statystyka05. Aplet pomoze Ci utrwali¢ pojecia omawiane podczas
dzisiejszej lekcji 1 sprawdzi¢, czy dobrze je rozumiesz. Przyciski: O
prawdopodobienstwie, Przyktad 1, Przyktad 2, Przyklad 3 1 Sprawd: sam siebie
pozwolg Ci przemieszczac si¢ miedzy jego poszczegolnymi czesciami.

e Prace rozpocznij od przypomnienia definicji prawdopodobienstwa (O
prawdopodobienstwie) 1 analizy zamieszczonych przyktadow Przykiad 1, Przykiad 2,
Przykiad 3.

e W kolejnym kroku Kliknij w Sprawdz sam siebie. Zostaniesz przeniesiony do czgsci z
zadaniami do samodzielnego rozwigzania: Zadanie 1, Zadanie 2. W razie potrzeby
mozesz wroci¢ do definicji 1 przyktadow klikajac Wroc do przyktadow.

e W zadaniu pierwszym zaznacz wybrang odpowiedz klikajac w odpowiednie pole
wyboru. Pojawi si¢ wtedy informacja zwrotna, czy jest ona prawidtowa. Jezeli nie,
przeanalizuj ponownie tre$¢ zadania i rozwiaz je jeszcze raz.

e Rozwigzania kolejnych podpunktéw zadania drugiego wpisz w pola tekstowe i
zatwierdz je klawiszem ENTER. Pojawi si¢ informacja zwrotna, czy wynik jest

prawidlowy.
Na rozwigzanie zadan masz 10 minut.

Po ich wykonaniu zakoncz pracg z apletem.
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Temat: Obliczanie prawdopodobienstw (cz. 1).

Praca z ¢wiczeniami interaktywnymi na portalu Scholaris:

Uruchom pierwsze ¢wiczenie wchodzac na strong
http://scholaris.pl/resources/run/id/60387 Cwiczenie pomoze Ci lepiej zrozumieé

utrwali¢ pojecie zdarzenia elementarnego.
e Prac¢ rozpocznij od przeczytania informacji o tym, czym jest zdarzenie, zdarzenie

elementarne i1 zbior zdarzen elementarnych, ktérg znajdziesz w lewej czesci ekranu.
Pamigtaj, ze klikajac w przycisk start/pauza mozesz odstucha¢ definicje.

e W nastepnym kroku zapoznaj si¢ z zamieszczonym przyktadem. Uruchom go klikajac
przycisk przyktad.

e Po nabraniu pewnos$ci, ze zrozumiate§ omawiane pojecia przejdz do rozwigzania
zamieszczonych zadan. Twoja praca polega na umieszczeniu odpowiednich grafik w
pustych polach. Pamigtaj, ze sg trzy przyklady, migdzy ktorymi mozesz si¢
przemieszcza¢ za pomoca przyciskOw ze strzatkami. Wynik swojej pracy mozesz
sprawdzi¢ klikajac w przycisk sprawdz, a powtorne rozwigzanie zadania umozliwia
przycisk wyczysc.

W podobny sposéb wykonaj drugie ¢wiczenie, ktdre znajdziesz pod linkiem
http://scholaris.pl/resources/run/id/60388 W tym zadaniu sa cztery czgsci. Tak, jak
poprzednio mozesz przechodzi¢ do kolejnych za pomocg przyciskow ze strzatkami.
Uwaga: Na wykonanie zadan masz 15 minut.

Po wykonaniu ¢wiczen rozwiaz zadania z Karty pracy. Masz na to 10 min.
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Karta pracy

1. Ze stowa ZDARZENIE wybieramy losowo jedng litere. Jakie jest

prawdopodobienstwo, ze bedzie to litera E?

2. W pudetku znajduje si¢ 8 trufli, 12 landrynek i 20 irysow. Wyjmujemy losowo jeden
cukierek. Oblicz prawdopodobienstwo wylosowania:
a. jednej trufli
b. jednej landrynki

c. jednego irysa

3. W urnie znajduja si¢ 4 kule oznaczone numerami od 1 do 4. Losujemy kolejno dwa
razy po jednej kuli ze zwracaniem do urny. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze suma

oczek na wylosowanych kulach bedzie parzysta?
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Temat: Obliczanie prawdopodobienstw (cz. 2).

Praca w grupach - zadania.

Na rozwigzanie zadan macie 20 minut. Po zakonczonej pracy przedstawiciele poszczegolnych
grup, wytypowani przez ich cztonkow przedstawiq rozwigzania zadan, ktorych numery bedg

losowane. Mozecie korzystaé z podrecznika i notatek w zeszycie.
Powodzenia ©

1. Rzucamy dwa razy symetryczng monetg. Jakie jest prawdopodobienstwo zdarzen:
a. A —wypadly dwa orty
b. B — orzel wypadt co najmniej 1 raz
c. C —reszka wypadta doktadnie 1 raz?
2. Rzucamy sze$cienng kostka do gry. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze:
a. wypadnie parzysta liczba oczek
b. wypadnie liczba oczek wigksza od 2
c. wypadnie liczba oczek podzielna przez 5?

3. Rzucamy ztotdwka, dwuztotdéwka i pigcioztotdwka. Jakie jest prawdopodobienstwo,

ze:
a. na wszystkich monetach wypadnie orzet
b. naco najmniej jednej monecie wypadnie reszka
c. na dwdch monetach wypadnie orzet?

4. Nauczycielka matematyki poinformowata uczniow, Ze na najblizszym sprawdzianie
bedzie tylko jedno, losowo wybrane zadanie sposréd dwudziestu wczedniej
rozwigzywanych na lekcjach. Pawel umie rozwigza¢ tylko siedem sposrdod tych zadanh.
Jakie jest prawdopodobienstwo, ze dobrze rozwigze zadanie na sprawdzianie?

5. W loterii byto 25 losow wygrywajacych 1 125 przegrywajacych. Kupiono juz 60 loséw
1 nikt nic nie wygrat. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze osoba kupujaca nastepny los

trafi na los wygrywajacy?
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Temat: Prawdopodobienstwo zdarzen. Utrwalenie wiadomosci.

Praca samodzielna. Czas: 25 minut. Powodzenia ©

10.

Zadania

Dziadek ma w kieszeni 3 orzechy wtoskie, 2 arachidowe i 5 laskowych. Jakie jest
prawdopodobienstwo, ze losowo wyjety orzech bedzie orzechem laskowym lub
arachidowym?

W Kklasie jest 15 chlopcow 1 5 dziewczat. Nauczyciel w sposob losowy wybiera do
odpowiedzi jedng osobe. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze bedzie to chtopiec?

Na poétce znajduje si¢ 15 ksigzek przygodowych, 9 historycznych i 6 stownikow. Jakie
jest prawdopodobienstwo, ze losowo wyjeta ksigzka nie bedzie stownikiem?

W loterii zorganizowanej z okazji Dnia Dziecka jest 30% losow wygrywajacych.
Wsrdd nich tylko 0.2 stanowig losy gwarantujace otrzymanie nagrody. Pozostate
pozwalaja na powtdrne losowanie. Jakie jest prawdopodobienstwo wyjecia losu
gwarantujgcego otrzymanie nagrody?

Rzucamy kostka do gry. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze suma oczek na
widocznych $ciankach bedzie wigksza od 177

Na parkingu stojg 2 biale samochody, 12 czerwonych i 1 czarny. Jakie jest
prawdopodobienstwo, ze jako pierwszy parking opusci samochdd w kolorze biatym
lub czarnym?

20% ucznidw pewnego gimnazjum urodzito si¢ we wtorek, 55% w $rode, 15% w
czwartek, a pozostali w sobote. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze przypadkiem
spotkany uczen tej szkoty urodzit si¢ we wtorek lub w sobote?

Ze zbioru {1, 3, 5, 7} losujemy bez zwracania dwie cyfry i tworzymy z nich liczbe
dwucyfrowa w taki sposob, ze pierwsza wylosowana cyfra jest cyfra dziesiatek, a
druga jednosci. Jakie jest prawdopodobienstwo otrzymania liczby mniejszej od 20?

W szufladzie byty 3 pary rgkawic: 2 pary bragzowych i 1 para niebieskich. Olek wyjat
juz jedng rekawice - brazowa. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze druga losowo wyjeta
rekawica tez bedzie brgzowa?

W pewnym miescie 20% mieszkancow ma grupe krwi A, 13% - B, 17% - AB, a
pozostali maja grupe 0. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze przypadkowo spotkany

mieszkaniec tego miasta ma grupe krwi A lub B?
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Temat: Temat: Statystyka i prawdopodobienstwo - powtdrzenie

wiadomosci.

Praca w grupach. Czas: 20 minut. Powodzenia ©

1. Ponizszy wykres ilustruje wyksztalcenie pracownikéw pewnej firmy budowlanej.

Podstawowe; 6

Srednie; 10

Odpowiedz na pytania:

a. Jakie wyksztalcenie ma najwigcej 0SOb? ..o
b. Tlu pracownikow ma wyksztatcenie $rednie lub wyzsze? ................ooeenenne.
c. Czy prawdg jest, ze wyksztalcenie wyzsze ma co trzeci pracownik? Zapisz
ODLICZENIA. . o.unett
d. Jaki procent pracownikow ma wyksztatcenie $rednie? Wynik zaokraglij do
drugiego miejsca PO PrzeCinku. .. .....o.ovuiiriiitii i
e. O ilu wiecej jest pracownikow z wyksztalceniem $rednim lub wyzszym niz
podstawowym lub zawodowym? ........ ..o
2. Oceny semestralne uczniow klasy II B z jezyka angielskiego sa nastepujace: 5, 4, 5, 4,

6,4,3,4,5/4,3,4,3,3,54,4,2,3,4,2,4,5,4,1.
a. Przedstaw dane dotyczace liczby poszczegdlnych ocen w postaci tabeli 1 na

diagramie shupkowym;

Jedynki | Dwéjki Tréjki Czworki | Piatki Széstki
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b. Jaka jest Srednia tych 0Cen? ............cooiiiiiiiiiiiii

c. Podaj mode, mediane i rozstgp wynikow:

d. Oblicz z jaka czestoscig wystgpita szostka. ..o
3. W Kklasie 24 osobowej jest pigciu ucznidow leworecznych i dziewigtnastu
praworgcznych. Jakie jest prawdopodobienstwo, ze losowo wywotany do odpowiedzi

uczen bedzie leworgczny? Wynik zaokraglij do czesci setnych.
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