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Temat: Rodzaje i wlasnosci katow.

Praca z apletem

Otworz plik o nazwie figury01.

Masz przed sobg aplet, w ktorym zamieszczone sa podstawowe definicje o katach i
zadania.

Przyciski: Definicja kata, Miary katow, Rodzaje katow i Zadania pozwolg Ci si¢
przemieszcza¢ migdzy jego poszczegdlnymi czesciami.

Kliknij w przycisk Definicja kata, a nastepnie, sprobuj zdefiniowaé pojecie zwigzane z
katem. W celu zobrazowania poje¢cia, uaktywnij dany przycisk. Sprawdz, czy prawidtowo
oznaczasz katy, wybierajac odpowiednie pole wyboru.

Wybierz przycisk Miary katow i przypomnij sobie, w jaki sposob zamieniamy stopnie na
minuty. Przycisk Rodzaje katow pozwoli na usystematyzowanie wiadomos$ci o katach.
Przypomnisz sobie podziat katow ze wzgledu na miare i potozenie.

Po zapoznaniu si¢ z wiadomosciami o katach przejdz do rozwigzywania zadan
przygotowanych dla Ciebie — przycisk Zadania.

Za pomocy przyciskow w postaci strzalek bedziesz odkrywal kolejne zadania. Dokonaj
sprawdzenia swoich obliczen klikajac w pole wyboru Rozwiazanie.

Po wykonaniu zadan zakoncz prace¢ z apletem 1 rozwigz ponizsze zadania.

Zadania

Zadanie 1. Oblicz miary katow a, B, y, 6

AV

Zadanie 2. Oblicz, jaki kat wklgsty tworzg wskazoéwki zegara o godzinie 162 18%,

Zadanie 3. Miara jednego z katow przyleglych ma osiem razy wigksza miar¢ od drugiego.

Oblicz miary tych katow.
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Temat: Rodzaje i wlasnosci trojkatow.

Praca z apletem

Otworz plik o nazwie figury02.

Masz przed sobg aplet, w ktérym zamieszczone sg podstawowe definicje dotyczace
trojkatow 1 zadania do rozwigzania.

Przyciski: Definicja trojkata, Miary katow w tréjkacie, Warunek tréjkata i
Klasyfikacja tréjkatéw pozwola Ci si¢ przemieszcza¢ miedzy jego poszczegodlnymi
czesciami.

Sprébuj zdefiniowac pojecie trojkata, a nastepnie kliknij w przycisk Definicja trojkata i
sprawdz, czy prawidlowo podates jego definicje.

Wybierz przycisk Miary katéow w trojkacie i przypomnij sobie ile wynosi suma miar
wewnetrznych w trdjkacie. Sprobuj uzasadni¢ tg wlasnos$¢ a nastepnie sprawdz za pomoca
pola wyboru Uzasadnienie wlasnos$ci swoje przypuszczenia. Po zapoznaniu si¢ z ta
wlasnoscig przejdz do rozwigzywania zadania — przycisk Zadanie. Dokonaj sprawdzenia
swoich obliczen klikajac w pole wyboru Rozwigzanie.

Wybierz przycisk Warunek tréojkata i zapoznaj si¢ z nim, nastgpnie przejdz do
rozwigzywania zadania przygotowanego dla Ciebie. Klikajac w pole wyboru
Rozwigzanie zadania sprawdzisz swoje obliczenia.

Przycisk Klasyfikacja tréjkatow pozwoli na usystematyzowanie wiadomos$ci o
trojkatach. Przypomnisz sobie podziat trojkatow ze wzgledu na boki i katy.

Po wykonaniu zadan zakoncz prace z apletem 1 rozwigz ponizsze zadania.

Zadanie 1. Sprawdz, czy katy w trojkacie moga mie¢ podane miary?

a) 42°,35°, 102° b) 35°23", 62°18", 82°19”

Zadanie 2. Mamy dany kat 140°, ktory znajduje si¢ miedzy ramionami trojkata

réwnoramiennego. Oblicz miary pozostatych katow.

Zadanie 3. Oblicz miary katow trdjkata rownoramiennego prostokatnego.

Zadanie 4. Oblicz miary katéw o i B narysowanych trojkatow.

Trojkat rownoboczny

Tréjkat prostokatny
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Temat: Wysokosci w trdjkacie.

Praca z apletem

e Otworz plik o nazwie figury03.

e KIliknij w przycisk Wysokosci w tréjkatach, a nastepnie, zmieniajgc wartosci suwakow:
a (dlugos¢ boku trojkata) i a (miara kata w trojkacie), obserwuj jak zmieniaja wysokos$ci
w trojkatach. Za pomoca pomaranczowego suwaka odkrywaj wysokosci w réznych
trojkatach: ostrokatnym, prostokatnym i rozwartokatnym. Na zakonczenie wyciagnij
wniosek z tych wiadomosci i odpowiedz na pytanie: w jakim miejscu lezy punkt
przeciecia si¢ wysokosci w kazdym z tych trojkatow i sprawdz poprawnos$¢ swojego
rozumowania wybierajgc na suwaku Wniosek.

e Powrd¢ do Strony Gléownej i wcisnij przycisk Zadania. Rozwigz zadanie 1. Dokonaj
sprawdzenia swoich obliczen klikajac w pole wyboru Rozwiazanie.

e Po wykonaniu zadania zakoncz prace z apletem i rozwigz ponizsze zadania.

Zadania

Zadanie 1. Narysuj dowolny trojkat i skonstruuj wszystkie jego wysokosci.

Zadanie 2. Mamy dany trojkat rownoramienny ABC, w ktorym dtugo$¢ ramienia AC = BC |
poprowadzono w nim wysokos¢ CD. Obwad trojkata ABC wynosi 50 cm, natomiast obwod

trojkata ACD wynosi 30 cm. Sporzadz rysunek i oblicz dlugos¢ wysokosci CD.
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Pytanie kluczowe:

Czy uczen klasy I gimnazjum dobrze narysowat wysokosci w trojkatach? Uzasadnij swoja

odpowiedz. Znajdz brakujace wysokosci.
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Temat: Pola i obwody trojkatow.

Praca z apletem

e  Otworz plik o nazwie figury03.

e KIliknij w przycisk Pola i obwody trojkatéw i za pomoca zielonego suwaka przypomnij
sobie wzory na pola i obwody dowolnego trojkata, rOwnobocznego, rownoramiennego i
prostokatnego. W celu utrwalenia wzoréw, rozwiaz przykladowe zadania i sprawdz
swoje obliczenia za pomocg pola wyboru Rozwigzanie.

e Powrd¢ do Strony Glownej i wcisnij przycisk Zadania. Rozwiaz zadanie 2 - 4. Dokonaj
sprawdzenia swoich obliczen klikajac w pole wyboru Rozwigzanie.

e Po wykonaniu zadania zakoncz prace z apletem i rozwigz ponizsze zadania.

Zadania

Zadanie 1. Oblicz pole trojkata prostokatnego, wiedzac, ze jedna z przyprostokatnych rowna

jest 8 cm i kat ostry ma miarg 45°.

Zadanie 2. Narysuj trojkat, ktory jest rozny od prostokatnego i jego pole wynosi 15 cm?.

Zadanie 3. Obwod trojkata rownoramiennego wynosi 20 cm a jego pole 16 cm?. Oblicz

dhugosci bokow tego trojkata, jesli jego wysoko$¢ jest rOwna 8 cm?
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Temat: Rodzaje i wlasnosci czworokatow.

Praca z apletem

Otworz plik o nazwie figury04.

Masz przed sobg aplet, w ktorym zamieszczone sg wiadomosci i zadania dotyczace
rodzajow 1 wlasno$ci czworokatow. Przyciski: Definicja czworokata, Rodzaje i
wlasnosci czworokatéw oraz Zadania pozwolg Ci si¢ przemieszczaé migdzy jego
poszczegbdlnymi czesciami.

Sprobuj poda¢ definicje czworokata a nastgpnie porownaj ja z definicja w aplecie
Klikajac w przycisk Definicja czworokata.

Powr6¢ do Strony Glownej i wcisnij przycisk Rodzaje i wlasnosci czworokatow.
Przeanalizuj schemat klasyfikacji czworokatéw, a nastgpnie za pomocag niebieskiego
suwaka odkrywaj wlasnos$ci poszczegolnych czworokatow.

Po zapoznaniu si¢ z wiadomos$ciami o czworokatach przejdz do rozwigzania zadan
przygotowanych dla Ciebie — przycisk: Zadania na Stronie Gléwnej.

Za pomocg przyciskow w postaci strzalek bedziesz odkrywat kolejne zadania. Dokonaj
sprawdzenia swoich obliczen klikajac enter po wpisaniu odpowiedzi w pierwszym i
drugim zadaniu a w trzecim wybraniu pola wyboru Rozwigzanie.

Po wykonaniu zadan zakoncz prace z apletem 1 rozwigz ponizsze zadania.

Zadania

Zadanie 1. W prostokacie jego przekatne przecinajg si¢ pod katem 35 stopni. Jaki kat tworzy

przekatna z dluzszym bokiem tego prostokata?

Zadanie 2. W rombie réznica miar dwoch katow wynosi 44 stopnie. Jakie miary majg katy

tego rombu?
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Temat: Pola i obwody czworokatow.

Praca z apletem

o Otworz plik o nazwie figury05.

o Kliknij w przycisk Pola i obwody czworokatow. Przypomnij sobie wzory na pola i
obwody czworokatéw. Za pomoca przyciskOw w postaci strzalek bedziesz odkrywat
kolejne wzory na pola i obwody czworokatow. Oblicz pola i obwody kwadratu i
prostokata. Sprawdz, czy prawidtowo je obliczyte§, wybierajac odpowiednie pola
wyboru. Za pomocg suwaka o nazwie bok, dlugos$¢, szeroko$¢, mozesz zmieniaé
dlugosci bokow kwadratu 1 prostokata. W kolejnych czworokatach pobaw sie¢
animacjami ilustrujagcymi graficzne przedstawienie wzoréw, przesuwajac odpowiednie
suwaki. Wyciagnij z tego odpowiednie wnioski.

o Powro¢ do Strony Gléwnej i uaktywnij przycisk Zadania. Rozwiaz zadanie 1 oraz 2 i
dokonaj sprawdzenia swoich obliczen klikajac w odpowiednie pola wyboru.

o Po wykonaniu zadan zakoncz prace z apletem i rozwiaz ponizsze zadania.

Zadania
Zadanie 1. Powierzchnia prostokatnej dziatki wynosi 8,32 ha. Ile metrow ma krotszy bok tej

dzialki, jesli jej dlugos¢ wynosi 320 m. Oblicz obwod tej dzialki.

Zadanie 2. Oblicz pole trapezu réwnoramiennego o diuzszej podstawie réwnej 12 cm i1

wysokos$ci 6 cm.
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Temat: Rozwiazywanie zadan tekstowych zwigzanych z obliczeniem pdl i
obwodow czworokatow.
Przypomnij sobie wiadomos$ci z poprzedniej lekcji i odpowiedz na pytanie: W jaki sposéb

mozemy wyprowadzi¢ wzory na pola réwnolegloboku, rombu i trapezu?

Praca z apletem

J Otworz plik o nazwie figury05.

o Kliknij w przycisk Zadania. Rozwigz zadanie 3 - 6 i dokonaj sprawdzenia swoich
obliczen klikajac w odpowiednie pola wyboru.

. Po wykonaniu zadah zakoncz prace¢ z apletem 1 rozwiaz ponizsze zadania.

Zadania

Zadanie 1. Wysokos¢ trapezu wynosi 6 cm, a jedna z jego podstaw jest cztery razy dtuzsza od

drugiej. Jakie dtugosci majg podstawy tego trapezu, jezeli jego pole jest rowne 120 cm®?

Zadanie 2. Oblicz, ile drutu powinien zakupi¢ les$niczy, aby ogrodzi¢ pole w ksztalcie
prostokata o wymiarach 12 m szerokosci i 26 m dhugosci? Ogrodzenie sktada si¢ z trzech

rzedow drutu.

Zadanie 3. Obwod prostokatnej dziatki wynosi 1,96 km. Jakie wymiary ma ta dziatka skoro
dhugosc¢ jest 2,5 razy wigksza niz szeroko$¢.

Pytanie kluczowe:

Ile razy zwigksza si¢ pola narysowanych czworokatow, jezeli ich wymiary zwigkszymy

dwukrotnie? Sprobuj wyciagna¢ wniosek.
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Temat: Figury przystajace.

Whprowadzenie do lekcji

Na podstawie ponizszych rysunkéw sprobuj odpowiedzie¢ na pytania:

Kiedy dowolne dwie figury sa przystajace? Jakie przeksztalcenie geometryczne nalezatoby
wykona¢ by figury byly do siebie przystajace? Zaznacz tymi samymi kolorami przystajace
boki i katy narysowanych figur. Sprobuj poda¢ definicje¢ figur przystajacych.

- & &

J Otworz plik o nazwie figuryQ06.

Praca z apletem

J Kliknij w przycisk Figury przystajace. Porownaj twoja definicj¢ z definicja w aplecie.

o Powr6¢ do Strony Glownej i uaktywnij przycisk Zadania (zadanie 1 — 2). W zadaniu
1 odpowiedz na pytanie, nastgpnie sprawdz uzasadnienie odpowiedzi klikajac w
odpowiednie pole wyboru i pobaw si¢ animacja.

J Po wykonaniu zadah zakoncz prace z apletem 1 rozwigz ponizsze zadania.

Zadanie 1. Okresl, ktore z podanych zdan sa prawdziwe, a ktore fatszywe. Wpisz w okienko P

lub F.

1. Kazde dwa katy jednakowej miary sg przystajace.

. Kazde dwa romby o jednakowych polach sg przystajace.

. Kazde dwa prostokaty o jednakowych polach sg przystajace.

2
3. Kazde dwie proste sg przystajace.
4
5

. Kazde dwa okregi o jednakowych promieniach sg przystajace.

6. Kazde dwa odcinki sg przystajace.

Zadanie 2. Mamy dane dwa prostokaty. Okres$l, ktory z wymienionych warunkow pozwala
stwierdzi¢, Ze prostokaty te sa przystajace?

1. Prostokaty maja takie same katy miedzy przekatng a krotszym bokiem.

2. Prostokaty maja takie same katy ostre miedzy przekatnymi.

3. Prostokaty majg réwne dlugosci bokow.

4. Stosunek dtuzszego boku obu prostokatow do krétszego jest taki sam.
Odp. Warunek ... pozwala stwierdzi¢, ze oba prostokaty sg przystajace.
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Pytanie kluczowe:

Uzupetnij ponizszy rysunek tak, aby powstaty pary figur przystajacych.

2D N
Y N
o

str. 11



Temat: Cechy przystawania trojkatow.

Praca z apletem

o Otworz plik o nazwie figury06.

J Kliknij w przycisk Cechy przystawania trojkatéw. Zapoznaj si¢ z tymi wlasnos$ciami.
Zwro¢ uwage na skroty uzyte w poszczegdlnych cechach przystawania trojkatow i
postaraj si¢ je zapamigtac.

o Powr6¢ do Strony Glownej i uaktywnij przycisk Zadania. Rozwigz zadanie 4 i
dokonaj sprawdzenia swoich obliczen klikajac w odpowiednie pola wyboru.

. Po wykonaniu zadah zakoncz prace z apletem 1 rozwiaz ponizsze zadanie.
Zadania

Zadanie 1. Uzasadnij, ze |AB|=|DE|i|AC|=|CE|, wiedzac, ze punkt C jest $rodkiem
odcinka DB, a proste a i b s3 do siebie rownolegle. Z jakiej cechy przystawania trojkatow

skorzystales?

B |

~<_ E 1D

—

: B

Pytanie kluczowe:

Znajdz dwa punkty na ramionach narysowanego kata, tak aby powstaly trojkat byl
przystajacy do trojkata ABC.
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Temat: Konstruowanie trojkatow przystajacych.

Praca z apletem

Otworz plik o nazwie figury06.

Kliknij w przycisk Konstruowanie trojkatéw przystajacych.

o Skonstruuj trojkat o trzech danych bokach a, b, ¢c. Pomoc uzyskasz, klikajac w

przycisk Animacja, gdzie przejdziesz przez kolejne etapy konstrukcji. Najpierw
jednak, sprobuj samodzielnie wykona¢ taka konstrukcj¢, a w razie niepowodzenia
dopiero skorzystaj z pomocy. Nastepnie skonstruuj trojkat do niego przystajacy.
Dhugosci odcinkéw mozesz zmienia¢ przesuwajac jego punkty i obserwujac co dzieje
si¢ z trojkatami.
Skonstruuj trojkat o danych dwoch bokach a, b i kacie a zawartym mi¢dzy nimi. W
tym celu przesun niebieski suwak. Pomoc do kolejnych krokéw konstrukcji uzyskasz,
postugujac si¢ przyciskiem Animacja. Skonstruuj trojkat do niego przystajacy.
Dhugosci odcinkdow oraz miar¢ kata mozesz zmienia¢ przesuwajac jego punkty i
obserwujac co dzieje si¢ z trojkatami.
Skonstruuj trojkat o danym boku a i dwoch katach a i B lezacych przy tym boku. W
tym celu przesun niebieski suwak do konca. Pomoc do kolejnych krokéw konstrukcji
uzyskasz, poshugujac si¢ przyciskiem Animacja. Skonstruuj trojkat do niego
przystajacy. Dlugos¢ odcinka oraz miary katow mozesz zmienia¢ przesuwajac jego
punkty i obserwujac co dzieje si¢ z trojkatami.
Powré¢ do Strony Gléwnej i uaktywnij przycisk Zadania. Skonstruuj samodzielnie
trojkat rownoramienny w zadaniu 3. Pomoc do kolejnych krokow konstrukcji uzyskasz,
postugujac si¢ suwakiem Etapy wykonania konstrukcji. Skonstruuj trojkat do niego
przystajacy.
Po wykonaniu zadania zakoncz prace z apletem i rozwigz ponizsze zadanie.

Pytanie kluczowe

Zadanie 1. Narysuj 4 dowolne odcinki o réznych dtugosciach. Ustal, ile powstanie trojkgtow,

ktérych bokami sg 3 sposrod narysowanych odcinkdéw. Skonstruuj te trojkaty 1 napisz, ktore z

nich sg trojkatami przystajacymi do siebie.
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Temat: Rozwigzywanie zadan 2z wyKkorzystaniem cech przystawania
trojkatow.

Przypomnij sobie wiadomosci z poprzedniej lekcji i odpowiedz na pytanie: Kiedy mozemy
powiedzie¢, ze dwa trojkaty sa do siebie przystajace? Jakie znasz cechy przystawania

trojkatow?
Praca z apletem

J Otworz plik o nazwie figuryQ06.

o Kliknij w przycisk Zadania. Rozwiaz zadanie 5 i 6, nastgpnie dokonaj sprawdzenia
klikajac w odpowiednie pola wyboru.

J Po wykonaniu zadan zakoncz prace z apletem i rozwiagz ponizsze zadania.

Zadania

Zadanie 1. W trojkacie rownoramiennym ABC poprowadzono wysokos¢ CD. Wiemy, ze

|AC | = | BC | . Uzasadnij, ze trojkaty ADC i DBC sa trojkatami przystajacymi. Z jakiej

cechy przystawania trojkatow skorzystates?

C

A D B
Zadanie 2. W réwnolegtoboku poprowadzono przekatng. Przekatna ta dzieli rownoleglobok
na dwa trojkaty. Uzasadnij, ze sg one przystajace i podaj z jakiej cechy przystawania

trojkatow skorzystales?

Zadanie 3. W kwadracie ABCD poprowadzono przekatne AC i BD przecinajace si¢ w
punkcie O. Wskaz trojkaty przystajace do trojkata ABO 1 uzasadnij swoja odpowiedz.
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Temat: Figury w ukladzie wspoétrzednych (cz. 1).

Whprowadzenie do lekcji

Przypomnij sobie wiadomosci ze szkoty podstawowej i odpowiedz na pytania:

W jaki sposéb w matematyce okreslamy potozenie obiektu (punktu) na ptaszczyznie?
Podaj przyktady z zycia codziennego gdzie majg zastosowanie uktady wspotrzednych?
Jak znalez¢ punkty w uktadzie wspotrzednych?

Czy wazna jest kolejno$¢ zapisu wspotrzednych?

Jak inaczej nazywamy O$ X 1 O$ Y?

W jaki sposéb oznaczamy ¢wiartki w uktadzie wspotrzednych?

Jezeli odpowiedziate$ na wszystkie te pytania to mozesz by¢ z siebie zadowolony, a jezeli nie

to otworz aplet i przypomnij sobie wiadomosci o uktadzie wspotrzednych.

Praca z apletem

Otworz plik o nazwie figury07.

Kliknij w przycisk Uklad wspélrzednych. Zapoznaj si¢ z definicja ukladu
wspotrzednych 1 wszystkimi jego elementami.

Przejdz do Strony Gléwnej i wlacz przycisk Cwiczenie. Pozwoli Ci ono na
prze¢wiczenie umiejetnosci odczytywania wspolrzgdnych punktéw zaznaczonych w
uktadzie wspotrzgdnych. Przycisk Losuj bedzie losowal nowe punkty w ukladzie
wspotrzednych.

Powro¢ do Strony Glownej i uaktywnij przycisk Zadania. Pole wyboru Pokaz osie
uaktywni widok osi. Rozwiaz zadanie 1 i dokonaj sprawdzenia swoich obliczen klikajac
w odpowiednie pola wyboru.

Po wykonaniu zadania zakoncz prace z apletem i rozwigz ponizsze zadania.

Zadanie

Zadanie 1. W jednym uktadzie wspotrzednych zaznacz wielokaty o wierzchotkach lezacych w

podanych nizej wspotrzednych. Wszystkie wielokaty nazwij i oblicz ich pole. Dla wiclokgtow

z podpunktu a i b oblicz dodatkowo obwad.

a)

(2,8); (7,8); (7, 6); (2, 6)

b) (-6, 7); (-3, 7); (-3, 4); (-6, 4)

c)

('6! 2)’ ('2! 2)1 ('81 '2)1 ('41 _2)

d) (-2,-3);(2,-3); (-4, -7); (4,-7)
e) (0,3); (3,5); (6, 3); (3, 1).
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Temat: Figury w ukladzie wspotrzednych (cz. 2).

Praca z apletem

o Otworz plik o nazwie figuryQ7.

o Kliknij w przycisk Zadania. Rozwigz zadanie 2 i 3, nastepnie dokonaj sprawdzenia
klikajac w odpowiednie pola wyboru.

. Po wykonaniu zadan zakoncz prace z apletem i rozwigz ponizsze zadania.

Zadanie 1. W ukladzie wspotrzednych zaznacz punkty: A = (=3, —1) i B = (3, 1). Wyznacz

taki punkt C, aby trojkat ABC J
byt 4
a) trojkatem prostokatnym, 8
b) trojkatem rownoramiennym. 2

Sprawdz, czy sa mozliwe inne !

potozenia tego wierzchotka. —— T

Zadanie 2. Punkty zaznaczone na rysunku sg wierzchotkami rownolegloboku. Znajdz
wspotrzedne czwartego wierzchotka. Rozwaz czy istnieje tylko jeden taki punkt. Oblicz pole

tego rownolegloboku.
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