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Temat: Przyklady bryt obrotowych

Praca z apletem Bryly10
Suwak zoom stuzy do zmiany wielkos$ci rysunku, a zmiana potozenia zielonego i czerwonego
punktu na okregach w tych samych kolorach pozwala na obracanie bryly. Zmieniajac

potozenie granatowych punktow mozesz ustali¢ ksztalt obracanego wielokata.

Zadanie 1. Narysuj bryly obrotowe powstale przez obrot wielokatow wokot zaznaczonej linig

przerywang osi.

Zadanie 2. Korzystajac z powyzszych rysunkow uzupetnij ponizsze zdania.
a) Obracajgc prostokat wokot jednego z bokOw otrzymamy ............ccovvviiiiiniiiniinannnn..
b) Obracajac trojkat prostokatny wokot jednej z  przyprostokatnych —otrzymamy

str. 2



Temat: Walec - opis, siatka, przekroje

Zadanie 1. Podaj promien, wysoko$¢ oraz tworzgca walca powstalego przez obrot prostokata

o bokach 12c¢m i 20cm wokot podanych w tabeli osi.

(O Promien walca | Wysoko$¢ walca Tworzaca walca

Prosta zawierajaca krotszy bok

Prosta zawierajaca dtuzszy bok

Symetralna krétszego boku

Symetralna dluzszego boku

Praca z apletem Brylyl1

Suwak zoom stuzy do zmiany wielkos$ci rysunku, a zmiana potozenia zielonego i czerwonego
punktu na okrggach w tych samych kolorach pozwala na obracanie bryty. Suwaki r i h
pozwalaja ustali¢ odpowiednio promien i wysokos¢ walca. Pole wyboru pozwala wlaczy¢

wyswietlanie wybranych przekrojow walca, typ przekroju wybieramy suwakiem n.

Zadanie 2. Uzupehij zdania.
a) Przekrdj poprzeczny walCa Jest ........viuiiriiri i

D) Przekrdj 0SI0WY WalCa JESt ....uiritit i e

Praca z apletem Brylyl2

Suwak r pozwala ustali¢ promien walca, a suwak h jego wysokos¢. Pole wyboru Legenda
wyswietla objasnienie uzytych w aplecie kolorow (linie o jednakowej dlugosci 1 powierzchnie
o tym samym polu majg ten sam kolor). Pole wyboru Pokaz pola figur wyswietla wartosci

liczbowe pdl powierzchni.
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Temat: Obliczanie pdl powierzchni walcow

Praca z apletem Bryly12 (patrz temat: Walec — opis, siatka, przekroje)

Zadanie 1. Korzystajac z apletu SiatkaWalca uzupelnij tabele.

Pole powierzchni

Pole powierzchni

Promien walca Wysokos¢ walca Pole podstawy bocznej calkowite]
lcm 5cm
3cm 3cm
4cm lcm
2cm 6cm
Zadanie 2. Uzupehnij tabele.
Promien walca Wysokos¢ walca Pole podstawy Pole Eg{\:lzlneerjzchnl POIieﬁi\év‘Liré;hm
2cm 8ncm?
9 nicm? 12 mcm?
lcm 6 mcm?
3cm 4 mcm?
10 mcm? 12 mcm?
16 mcm? 80 mcm?

Zadanie 3. Ze wzoru Pc = 2Py + Pp wyznacz:
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Temat: Obliczanie pdl powierzchni walcéw w sytuacjach praktycznych

Zadanie 1. Basen fontanny ma ksztatt walca o Srednicy 8m i wysoko$ci 60cm. Oblicz koszt

pokrycia basenu ceramicznymi ptytkami, gdy 1m? ptytek kosztuje 52zt. Przyjmij, ze m = 3,1.

Zadanie 2. Wat drogowy ma $rednice 0,9m i szerokos$¢ 1,4m. Jakg powierzchni¢ wyréwnat
wal, jesli obrocit si¢ 1500 razy? Ile razy musiatby si¢ obroci¢ wat o $rednicy 0,7m 1

szerokosci 1,5m, aby wyréwnac¢ taka sama powierzchni¢? Przyjmij, ze m = 3,1.

Zadanie 3. Scena w parku ma ksztatt trzech walcéw ustawionych jeden na drugim o
wymiarach podanych na ponizszym rysunku. Przed koncertem ma by¢ ona dwukrotnie

pomalowana? lle puszek farby trzeba zakupi¢ do pomalowania sceny, jezeli jedna puszka

wystarczy do jednokrotnego pomalowania 8m? powierzchni. Przyjmij, ze m = z

—.
14m N

3,5m N y \ \ :‘ 0,5m
3,5m | \ :: 0,5m
:‘ 0,5m

Zadanie 4. Ile blachy potrzeba do wykonania rynny o dtugosci 4m i potkolistym dnie, ktorej
- . . . T 22
przekrdj poprzeczny przedstawiony jest na ponizszym rysunku? Przyjmij, ze m = -

14cm

10cm
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Temat: Obliczanie objetosci walcow

Praca z apletem Bryly03

Suwak zoom stuzy do zmiany wielkos$ci rysunku, a zmiana potozenia zielonego i czerwonego

punktu na okregach w tych samych kolorach pozwala na obracanie bryty. Zwigkszaj wartos¢

suwaka n.

Zadanie 1. Jaka bryle obrotowa bedziemy przybliza¢ zwigkszajac liczbg¢ bokow

graniastostupa? ........................

Zadanie 2. Obracamy wokoét podanej osi prostokat o bokach 4cm i 6¢cm. Wyznacz promien i

wysokos$¢, oblicz objetos¢ powstatego walca.

0s Promien walca Wysokos¢ walca Objetos¢ walca

Prosta zawierajaca krotszy bok
Prosta zawierajaca dtuzszy bok

Symetralna krétszego boku

Symetralna dtuzszego boku

Zadanie 3. Wyznacz ze wzoru na objetos¢ walca
V =nr?h
r? = h=

Zadanie 4. Uzupehnij tabele

Promien walca Wysokos¢ walca Objetos¢ walca
2cm 40m cm?®
7cm 63m cm?
8 cm 121 cm?
4 cm 91 cm?®
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Temat: Zastosowanie tw. Pitagorasa do obliczania objetosci walcow

Zadanie 1. Opisz dhugosci odcinkéw w zacieniowanych trojkatach. Zaznacz kat prosty.

Korzystajac z twierdzenia Pitagorasa zapisz zwigzki pomigdzy odcinkami.

SSNEEEE" EEEESSRERRES

Praca z apletem Bryly13

Suwakiem n zmieniasz ilustracje do zadania (zad. 2: n=1, zad. 3: n=2, zad. 4: n=3, zad. 5:
n=4). Wilaczajac pole wyboru Pokaz przekrd] osiowy wyswietlisz prostokat bedacy
przekrojem osiowym walca. Pole wyboru Pokaz dane zaznacza na rysunku pomocniczym
wielko$ci dane 1 szukane z zadania. Pole wyboru Pokaz podpowiedZz wyswietla zaleznos$¢

pozwalajaca obliczy¢ potrzebne w zadaniach wielkosci.

Zadanie 2. Oblicz objetos¢ walca, jezeli przekatna jego przekroju osiowego ma dlugosé

10cm a wysokos$¢ jest rowna 6cm.

Zadanie 3. Promien walca ma dlugos¢ 2,5dm, a przekatna przekroju osiowego ma 13dm.

Jaka objeto$¢ ma walec?

Zadanie 4. Przekatna przekroju osiowego walca ma dtugo$é 12v/2 cm i tworzy ze $rednica

walca kat 45°. Oblicz objetos¢ walca.

Zadanie 5. Przekatna przekroju osiowego walca tworzy z wysokoscig walca kat 60°. Jaka jest

objetos¢ walca, jezeli przekatna ma dtugos¢ 16cm?
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Temat: Stozek - opis, siatka, przekroje
Zadanie 1. Podaj tworzaca, promien i wysoko$¢ stozka powstatego przez obrot danego

trojkata wokot podane;j osi.

Trojkat (O] .
Promien Wysokosé Tworzaca

prostokatny o bokach prosta zawierajgca
3cm, 4cm i 5em najkrotszy bok

: —
prostokatny o bokach prosta zawierajgca

5cm, 12cmi 13cm diuzsza

przeciwprostokatng

roOwnoramienny o
podstawie 16¢cm i o$ symetrii trojkata
ramieniu 10 cm

roéwnoramienny o
podstawie 10cm i 0$ symetrii trojkata
ramieniu 13cm

Praca z apletem Brylyl5

Suwak 1 pozwala ustali¢ dlugo$¢ tworzacej stozka, a suwak r jego promien. Pole wyboru
Legenda wyswietla objasnienie uzytych w aplecie kolorow (linie o jednakowej dlugosci maja
ten sam kolor). Pole wyboru Pokaz pola figur wyswietla wartosci liczbowe pdl powierzchni, a

pole Pokaz kat srodkowy wyswietla miare kata srodkowego wycinka kota.

Zadanie 2. Korzystajac z apletu Brylyl5 uzupehij tabele. Ustaw warto$¢ suwaka 1 na 4,8.
Wiacz opcje Pokaz kat srodkowy. Dla jakich warto$ci r kat srodkowy przyjmuje wartosci z

pierwszego wiersza tabeli

45° 60° 90° 180° 270°

r

ri

Na podstawie tabeli zaproponuj sposdb obliczenia kata srodkowego wycinka kotowego

bedacego powierzchnig boczng stozka.

Praca z apletem Brylyl5

Suwak zoom stuzy do zmiany wielko$ci rysunku, a zmiana polozenia zielonego i czerwonego
punktu na okrggach w tych samych kolorach pozwala na obracanie bryty. Suwaki r i h
pozwalaja ustali¢ odpowiednio promien i wysokos¢ stozka. Pola wyboru wys$wietlaja przekroj

osiowy, wysokosc¢, tworzacg i promien stozka.
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Zadanie 3. Uzupelnij zdania.

Przekroj 0SIOWY StOZKA JEST ... nuiinttti ettt et et
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Temat: Obliczanie pdl powierzchni stozkow

Praca z apletem Brylyl5 (patrz temat: Stozek — opis, siatka, przekroje)

Zadanie 1. Korzystajac z apletu SiatkaStozka uzupenij tabelg.

Promien stozka

Tworzaca stozka

Pole podstawy

Pole powierzchni

Pole powierzchni

bocznej catkowitej
lcm 2cm
2cm 4cm
lcm 4cm
2cm 3cm

Zadanie 2. Ze wzoru Py = nrl wyznacz:

Zadanie 4. Uzupelnij tabele.

Promien stozka

Tworzaca stozka

Pole podstawy

Pole powierzchni

Pole powierzchni

bocznej calkowitej
2cm 16w cm?
7cm 21 cm?
9m cm? 15n cm?
10cm 16m cm?
4m cm? 241 cm?
481 cm? 57m cm?
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Temat: Zastosowanie tw. Pitagorasa do obliczania po6l powierzchni stozkow

Zadanie 1. Uzupetnij wzory korzystajac z twierdzenia Pitagorasa.

l2 — T‘Z — hZ —
Zadanie 2. Uzupemnij tabele
Promien stozka Wysoko$¢ stozka Tworzaca stozka
8cm 15cm
40cm 41cm
20cm 29cm
6cm 14cm
9cm 20cm
10cm 30cm

Praca z apletem Bryly13

Suwakiem n zmieniasz ilustracj¢ do zadania (zad. 3: n=5, zad. 4: n=6, zad. 5: n=7). Wlaczajac
pole wyboru Pokaz przekrdj osiowy wyswietlisz trojkat bedacy przekrojem osiowym stozka.
Pole wyboru Pokaz dane zaznacza na rysunku pomocniczym wielko$ci dane i szukane z
zadania. Pole wyboru Pokaz podpowiedz wyswietla zalezno$¢ pozwalajaca obliczy¢

potrzebne w zadaniach wielkosci.

Zadanie 3. Oblicz pole powierzchni catkowitej stozka o wysokosci 35¢cm i promieniowi

12cm.
Zadanie 4. Oblicz pole powierzchni bocznej stozka o tworzacej 20cm i wysokosci 16cm.

Zadanie 5. Oblicz pole powierzchni bocznej stozka, ktorego przekrdj osiowy jest trojkatem

prostokatnym réwnoramiennym o ramieniu 10cm.
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Temat: Obliczanie objetosci stozkow

Zadanie 1. Uzupehnij tabele.

Objetos¢ stozka

Promien stozka Wysoko$¢ stozka

2cm 6cm

3cm 8cm

4cm 12cm

Zadanie 2. Przeksztal¢ wzor na objetos¢ stozka
Ly h=V ! h=V
3T = 37 =
m-r?-h= Vv ‘r?2-h= Vv

TZ = h =

Zadanie 3. Uzupelnij tabele

Objetos¢ stozka

Promien stozka Wysokos$¢ stozka
Scm ? T cm?
3cm 21 cm?
1lcm % T ome
7cm 539 = cm®
12cm 400 & cm?
8cm % 7 cm?

Zadanie 4. Uzupehij zdanie

Jezeli walec 1 stozek majg takg sama podstawe 1 rowng objetos¢ to wysokos¢ stozka jest
od wysokos$ci walca.
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Temat: Obliczanie objetosci stozkow w sytuacjach praktycznych

Zadanie 1. Gospodyni przygotowuje lody w pucharkach o ksztalcie stozka o wysokosci 6¢cm 1

srednicy 14cm. Ile musi przygotowac lodow do wypehienia 15 pucharkow? Przyjmij, ze m =

22

—.
Zadanie 2. Rozek na cukierki zostat sklejony z wycinka kota o promieniu 13cm tak, ze ma

ksztalt stozka o $rednicy 10cm. Oblicz objetos¢ tego rozka. Przyjmij, ze m = 3,1.

Zadanie 3. Zakupiono woskowa $wiecg w ksztalcie walca o promieniu 6¢cm i wysokos$ci
20cm. Postanowiono stopi¢ ja i odla¢ $wieczki w ksztalcie stozkow o promieniu 3cm i

wysokosci 10cm. Ile §wieczek mozna w ten sposéb wykonac.

Zadanie 4. Pokrycie namiotu w ksztalcie stozka ma ksztatt wycinka kota o promieniu 4m i

kacie srodkowym 90°. Jaka jest objetos¢ tego namiotu?
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Temat: Kula - opis, przekroje

Zadanie 1. Czy obrot narysowanej figury wokot zaznaczonej osi utworzy kule? Zapisz Tak
albo Nie.

Praca z apletem Brylyl16

Suwak zoom stuzy do zmiany wielkos$ci rysunku, a zmiana potozenia zielonego i czerwonego
punktu na okregach w tych samych kolorach pozwala na obracanie bryty. Suwak R pozwala
ustali¢ promien kuli. Pole wyboru Promien kuli wyswietla odcinek bedacy promieniem kuli.
Wilaczenie pola wyboru Przekroj wyswietla przekrdj kuli oraz elementy sterujace nim: suwak
a — zmieniajacy odleglo$¢ ptaszczyzny przekroju od srodka kuli, pola wyboru Odlegtos¢
srodkow kuli i przekroju, Promien przekroju i Promien kuli. Wlaczenie tych pol wyboru

wyswietli na rysunku kuli podanych w opisie kul odcinkow.

Zadanie 2. Uzupehij zdania.

a) Kazdy przekroj kulimaksztatt .........ooooooiiiiiiii

b) Przekrdj kuli ma najwigksza powierzchnie, gdy zawiera ..............c.oevvvuiiniinennnnn.

C) Promien Kkota bedacego ..........ooiiiiiiiiiiiiiiii e nie moze
DYC WICKSZY N1Z .ttt et

Zadanie 3. Kul¢ o promieniu 10cm przecigto plaszczyzng w odleglosci 4cm od $rodka kuli.

Oblicz promien i pole powierzchni przekroju kuli.
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Temat: Obliczanie pdl powierzchni kul

Zadanie 1. Uzupehnij tabele.

Promien kuli Srednica kuli Pole powierzchni kuli
2cm
5cm
3,5cm
6cm

Zadanie 2. Uzupehij graf wpisujac dzialania odwrotne. Uzupelnij wzoér na promien kuli o

danym polu powierzchni.

Zadanie 3. Korzystajac z powyzszego wzoru uzupetnij tabele.

Promien kuli Srednica kuli Pole powierzchni kuli

16w cm?

36m cm?

91 cm?

251 cm?

Zadanie 4. Kulisty balon ma $rednicg 6m. Oblicz pole powierzchni powtoki balonu.

Zadanie 5. Namiot typu igloo ma ksztalt potowki kuli o promieniu 1,2m. Oblicz

powierzchni¢ dachu namiotu.
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Temat: Obliczanie objetosci kul

Zadanie 1. Uzupehnij luki we wzorach.
Vwaica * Viewii * Vstozka =3+ 2+ 1

Wysokos$¢ walca i1 stozka: h =

Vwaica = Tr2h = mr? -
1 1
= §Vwalca = § =

VstoZka

Viewii = 2 Vstozka = 2

Zadanie 2. Uzupetnij tabele
Srednica kuli Objetos¢ kuli

Promien kuli
1,5cm
6cm

2cm
8cm

Zadanie 3. Uzupehnij graf wpisujac dziatania odwrotne. Uzupelnij wzor na promien kuli o

danym polu powierzchni.

Zadanie 4. Korzystajac z powyzszego wzoru oblicz promien kuli o objetoéci 972z cm?®.

Zadanie 5. Woskowe kule o promieniach 1,5cm, 2cm i 2,5¢cm stopiono i sformowano z nich

nowg kulg. Oblicz jej promien.
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Temat: Obliczanie objetosci i pola powierzchni bryl obrotowych

Praca z apletem Brylyl7
Otworz aplet. Suwakiem n zmieniasz ksztalt obracanej figury (1 — a, 2 — b, 3 — c itd.).
Wiaczajac pola wyboru: Opis stowny, Objetos¢ bryty i Pole powierzchni catkowitej bryty

uzyskasz odpowiedzi, dzigki ktorym sprawdzisz poprawnos¢ swoich odpowiedzi.

Zadanie 1. Bryla obrotowa powstaje poprzez obrot narysowanej figury wokot osi
zaznaczonej przerywang linig. Opisz jaka bryta obrotowa powstanie i podaj sposob obliczania
objetosci 1 pola powierzchni catkowitej powstatej bryty.

OpIS  StOWNY: oo

Opis STOWNY: ..o

b)
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Opis SIOWNY: et

Opis StOWNY: ..o

d)
Opis STOWNY: ..o

e)
Zadanie 2. Oblicz objetos¢ i pole powierzchni catkowitej bryt z zadania la i 1b przyjmujac,

ze 1 kratka odpowiada lcm.
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Temat: Obliczanie objetosci i pola powierzchni bryl obrotowych w
sytuacjach praktycznych
Uwaga: W ponizszych zadaniach przyjmij, ze n=3,1

Zadanie 1. Hala planetarium ma ksztalt walca o promieniu 4,5m i wysoko$ci 2m
zwienczonego potkulista koputg o tym samym promieniu.
a) Oblicz powierzchnig §cian planetarium

b) Oblicz ile litréw powietrza miesci si¢ w hali planetarium.

Zadanie 2. Stalowy trzpien ma ksztalt przedstawiony na rysunku ponize;j.

4cm 2cm

8cm

a) Oblicz jego wage przyjmujac, ze gestosé stali to 7,5 g/cm?®,
b) Trzpien ma by¢ pokryty warstwa antykorozyjna. Oblicz pole powierzchni catkowitej
tego trzpienia.

Zadanie 3. Sporzadzono wisiorek z miedzi, ktorego przekrdj osiowy przedstawiono na

rysunku.

1,5cm |1cm 2cm

a) Oblicz wage wisiorka, jezeli gesto$¢ miedzi wynosi 9 g/cm?.
b) Producent chce pokryé¢ wisiorek srebrem zuzywajac 0,1 g srebra na 1 cm? powierzchni

wisiorka. Oblicz ile srebra potrzeba na posrebrzenie jednego wisiorka.
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