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Temat: Wzory skroconego mnozenia- kwadrat sumy
Instrukcja obstugi apletu:

e Otworz plik wyrazenia02 zaznacz pole wyboru Kwadrat sumy

e Masz przed sobg aplet, ktory przedstawia interpretacj¢ geometryczng kwadratu sumy

dwoch liczb .

©)

(@]

(@]

Mozesz porusza¢ niebieskim punktem P wzdtuz boku duzego kwadratu

Kazda zmiana potozenia punktu P powoduje zmian¢ dtugosci odcinkéw, na
ktore podzielony jest bok duzego kwadratu

Skoro bok kwadratu ma dtugo$¢ a + b, to pole kwadratu mozemy obliczy¢é wg
wzoru P = (a + b)?

Sprawdz, na jakie mniejsze figury mozna podzieli¢ duzy kwadrat

Zapisz sumg pol tych figur

Poréwnaj swoje wyniki ze wzorem przedstawionym w aplecie

Sprawdz jak zmienia si¢ wzér w dwoch skrajnych potozeniach punktu P ( na
jednym 1 drugim koncu odcinka)

Zapisz wzor w zeszycie (a + b)? = a? + 2ab + b?

o Otworz plik wyrazenia0l

e Masz przed sobg aplet, dzigki ktoremu bedziesz sprawnie postugiwaé si¢ wzorami

o

o

Przycisk Nowy przyktad uruchamia jeden z dwoch rodzajow polecen

Przy poleceniu Rozwinigcie kwadratu sumy wpisz do pola tekstowego
a’ + 2ab + b? dobierajac  odpowiednio a i b do zmieniajacych sie
przyktadow. Przy wpisywaniu nie moze by¢ spacji. Wyktadniki poteg zapisz
jako x"2

Przy btednie wpisanej odpowiedzi pojawi si¢ komunikat, jakie powinno by¢
prawidlowe rozwigzanie

Przy poleceniu Kwadrat sumy wpisz do pola tekstowego (a + b)? dobierajac
odpowiednio a i b do zmieniajacych si¢ przyktadow. Przy wpisywaniu nie
moze by¢ spacji. Wyktadniki poteg zapisz jako x"2

Przy btednie wpisanej odpowiedzi pojawi si¢ komunikat, jakie powinno by¢
prawidtowe rozwigzanie

Przyktady nie powtarzaja si¢, mozesz ¢wiczy¢ tak dtugo az nauczysz si¢ biegle

stosowac wzor na kwadrat sumy i jego rozwinigcie.



Zadanie 1.[1] Pole kwadratu o boku x+2 [cm] mozna obliczy¢é wykorzystujac wzor

skroconego mnozenia (x + 2)%=x?+2-x-2+ 2% =x%*+4x+4 [cm?]

Dziatanie to mozna zilustrowaé rysunkiem

Oblicz pole kwadratu, ktérego bok ma dtugos¢ :

a) 4+y[cm] P=
b) x+3y [cm] P=
c) x+v2[cm] P=
d) 2a+3v2[cm] P=

Do kazdego z podpunktu dorysuj kwadrat i opisz pola i boki jak w poprzednim przyktadzie

a) c)

b) d)

Zadanie 2.[1] Pole pewnego kwadratu wyraza sic wzorem 4x2 + 4x + 1 [cm?] . lle wynosi

dhugos¢ boku tego kwadratu?




Zadanie 3.[1] Uzupelnij tabelke:

Dhugos$¢ boku kwadratu Pole kwadratu
3x
3x + -+ 9x% + 6x + 1
3x + 2y
5x + - 25x% + 20xy + 4y?
.+2b a’ + 4ab + 4b?
64a” + 160ay + 100y?
+Ex iyz+xy+éx2
3 16 9
T, 1 1,
X Tty
aV5 + bv2
xV2 + - 2x% + 2vV6 xy + 3y?

Zadanie 4.[1] Przedstaw podane wyrazenia w postaci sum algebraicznych

a) (a+2x)?=

b) (%a +2y)? =

c) (3x+2y)*=

d (a+ %x)2 =

e) (1la+2y)? =
f) (0.1x + 0.2y)? =
9) (V3a++V2x)? =
h) (xV5+2y)% =

Literatura: [1] Lekcje matematyki z kalkulatorem graficznym w gimnazjum, praca zbiorowa,
str.68, wyd. Omega Art. Na zlecenie Edukacja z Tl




Temat: Wzory skroconego mnozenia- kwadrat réznicy
Instrukcja obstugi apletu:

e Otworz plik wyrazenia03
e Masz przed sobg aplet, dzigki ktoremu bedziesz sprawnie postugiwac si¢ wzorami na
kwadrat roznicy
o Przycisk Nowy przyktad uruchamia jeden z dwoch rodzajow polecen
o Przy poleceniu Rozwiniecie kwadratu réznicy wpisz do pola tekstowego
a? — 2ab + b? dobierajagc odpowiednio a i b do zmieniajacych sig
przyktadow. Przy wpisywaniu nie moze by¢ spacji. Wyktadniki poteg zapisz
jako x"2
o Przy poleceniu Kwadrat réznicy wpisz do pola tekstowego (a — b)?
dobierajagc  odpowiednio a i b do zmieniajacych si¢ przyktadow. Przy
wpisywaniu nie moze by¢ spacji. Wyktadniki poteg zapisz jako x2
o Przyktady nie powtarzaja si¢, mozesz ¢wiczy¢ tak dtugo az nauczysz si¢ biegle

stosowac wzor na kwadrat r6znicy i jego rozwinigcie

Zadanie 1. Zapisz kwadrat r6znicy w postaci sumy algebraicznej

a) (x—2y)*=
b) GGy —40)* =
c) (3x—2y)*=

d) Ba—2b)?=

e) (12x —0.1y)% =
f) (0.1a — 20y)% =
9) (V2-2V3x)? =
h) (V5-2)*=

i) (22x —1.5y)? =
) -3 =

k) (avV8—0.5h)% =
) (3.5y—x)?=
m) Cx —0.5y)? =

Zadanie 2. Zapisz sumg algebraiczng w postaci kwadratu roznicy



a) 4x*—8xy + 4y?=

b) 100x? — 20xy + y? =

¢) 9—18a+9a? =

d) 25y% —30ay +9a? =

€) %xz — %xy + ;—Syz =

f) %az —0Lb+19—6b2 =

9) 4x% —42xy + 2y? =

h) 25x% —10v/3xy + 3y? =
i) 144 — 12y + 0.25y% =

i) 1.44b% —12ab + 2542 =
k) 27x% —18xy + 3y? =

) 144x% — 120xy + 25y% =

Zadanie 3. Upros¢ wyrazenie postugujac si¢ wzorami skroconego mnozenia

) 1-y2) +(2-3v2)" =

b) 3-2y3) +(2-v3)' =

0 @-2y7) +(1-7) =

d) (1-y5) +2(2-3V5)" =

&) 3-8 —(1-3v2)’ =

) 1-y8 +(2-3v6)" =



9 2-y3) —-(1-3v3)’ =

h) 2(1-2y2) +(2-3V3)" =

i) 3(6—5y2) —(4—2V8) =

) 2—3(2—3\/ﬁ)2 =



Temat: Wzory skroconego mnozenia- roznica kwadratow
Instrukcja obstugi apletu:

o Otworz plik wyrazenia(02 zaznacz pole wyboru Roznica kwadratow

e Masz przed sobg aplet, ktory przedstawia interpretacje geometryczng réznicy kwadratow

dwoch liczb .

©)

(@]

o

Mozesz porusza¢ zielonym punktem P wzdtuz boku duzego kwadratu

Kazda zmiana potozenia punktu P powoduje zmian¢ dtugosci odcinkéw, na
ktore podzielony jest bok duzego kwadratu

Przeanalizuj jakimi sposobami przedstawiono sume zielonych pol

Sprawdz, na jakie mniejsze figury mozna podzieli¢ zielone pola

Zapisz sumg pol tych figur

Porownaj swoje wyniki ze wzorem przedstawionym w aplecie

Sprawdz jak zmienia si¢ wzor w dwoch skrajnych potozeniach punktu P ( na
jednym 1 drugim koncu odcinka)

Zapisz w zeszycie wzor skroconego mnozenia na roznice kwadratow

a’> —b?=(a—b)(a+b)

o Otworz plik wyrazenia04

e Masz przed sobg aplet, dzigki ktoremu bedziesz sprawnie poslugiwaé si¢ nowo

poznanymi wzorami

o

o

Przycisk Nowy przykiad uruchamia jeden z dwoch rodzajow polecen

Przy poleceniu Rozwinigcie réznicy kwadratow wpisz do pola tekstowego
(a —b)(a+ b) dobierajac odpowiednio a i b do zmieniajgcych sie
przyktadow. Przy wpisywaniu nie moze by¢ spacji.

Przy poleceniu Réznica kwadratéow wpisz do pola tekstowego a? — b?
dobierajac  odpowiednio a i b do zmieniajacych si¢ przyktadow. Przy
wpisywaniu nie moze by¢ spacji. Wyktadniki poteg zapisz jako x"2.

Przyklady nie powtarzaja si¢, mozesz ¢wiczy¢ tak dlugo az nauczysz si¢ biegle

stosowa¢ wzor na roéznice kwadratow 1 jego rozwinigcie.



Zadanie 1. Zapisz w postaci sumy algebraicznej iloczyn sumy przez réznice;

a) (2x—3y)2x+3y) =

b) (2a —5b)(2a + 5b) =

c) (12x —3y)(12x +3y) =

d) 2x—-13y)(2x +13y) =

e) (x—-8y)(x+8y)=

f) (6x—y)(6x +y) =

9 (5x=37) Gx+3y) =

h) (Zx - zy) (Zx + Zy) =

) (V2x —7y)(V2x + 7y) =

) (VTZx —VBy)(VIZx +V3y) =
k) (V7-3)(V7+3) =

) (0.2x —v11)(0.2x +V11) =
m) (2.1 — aV15)(2.1 + aV15) =
n) (0.5x —+2)(0.5x ++2) =

0) (Zx — 2\/%)(23( + 2@) =

Zadanie 2. Zapisz roznicg kwadratow w postaci iloczynu sumy przez réznicg:

a) 4x?—9y? =

b) 16x2 — 25y? =
C) 144x? —49y? =
d) 4a?—-3b% =

e) 2x%—25y% =

f) 5x%2 —81a? =
g) 256x% —y% =
h) —b?—0.09y =

i)ﬁz_‘? 2

49 Y T
) 2-9°%=
k) 5a?—3b?% =

) 0.09x% —7y% =



m) 3.61x2 — 1.69y? =
n) 2.25x% —1.21y% =
0) 5x%2—7b% =

p) 289 — 25y2 =

Zadanie 3. Uzupekij wyrazenia zawierajgce wzory na roéznice kwadratow:

a) (..x—2y)(4x+2y) =16x%—--

b) (5x—-y)(5x + 7y) = - x2 — -

¢) (V5a—3b)(..a+3b) =--a?—--b?
d Gox—y)(ux+-y)=12x% — 8y?
e) 2a—-y)(_.a+-y)=--a?—81..
f) (.x—--b)(5x+7b) =-x%—-b?
9 Qa—-y(.+7.)=4...—

h) Gx—-y)(.x+V2y)=x2—-

i) (VBx — - y)(VBx +VTy) = - -
) 4..—9..=(2x—=39)(.t )

k) 16a% —25x% = (.a— ) (. 4+ X)

) 144y% — o= (.= 3..) (o + - b)
m 4.—-2x2=2..—)(.a+-)

n 3x2—=5..=(Cux—y)(.+)
0) 8a2—-=(.—3y)(..a+-y)

p) 2..—49c% = (V2a— ) (it )

q) 7x2-36y2=(.x—y)(...+6...)

f) 5b2— = (o @) (... +a)

S) 4..—9..=(2a—3b)(o.t )

) 121x2-196...=(C.x — = Y)(x + - y)



Temat: Zastosowanie wzorow skroconego mnozenia do rozkladu wyrazen
algebraicznych na czynniki liniowe

Zadanie 1. Roz16z na czynniki liniowe:

a) 4x®?—4x+1=
b) 16x% — 25 =

c) 81+ 18x +x2 =
d) 36x%—24x+4=
e) 196x% — 225 =

f) 0.81+1.8x+x?%=
0) 49x%2 —42x+9 =
h) 64x2—5 =

) 625+ 100x + 4x2 =
j) x2—6x+9=

Ky x2-3=

) 1+2x+x%=

Zadanie 2. Rozl6z na czynniki liniowe i1 wyznacz te warto$ci x, dla ktorych wyrazenie

przyjmuje wartos¢ 0.

a) 9x2—6x+1=0

b) 25x2—16=0

c) 1+ 18x+81x2 =0

d) 4x2—24x+36=0

e) 225—361x2 =



9)

h)

)

k)

14+ 1.8x+0.81x*>=0

9x% — 42x + 49 = 0

5x2—64=0

4 4+100x + 625x2 =0

4x* —4x+1=0

16 +8x+x%2=0



Temat: Zastosowania wzorow skroconego mnozenia.

Przyktad 1. Aby usung¢ niewymiernos¢ z mianownika P nalezy rozszerzy¢ utamek przez

3 ++/2 czyli zastosowaé wzor na roznice kwadratow (a — b)(a + b) = a? — b? , wowczas
7 34+V2 7B+V2) 7(3+V2) 7B +V2)
3—V2 342 32_7° 9-2 7

=3++2

5

Przyklad 2. Aby usung¢ niewymierno$¢ z mianownika 2173 nalezy rozszerzy¢ ulamek przez

2-3 czyli zastosowaé wzor na réznice kwadratow (a — b)(a + b) = a? — b? , wowczas
5 2-v3 52-+v3) 52-+v3) 52-v3)

243 2-V3  z2_y3  4-3 T oS

Zadanie 1. Usun niewymierno$¢ z mianownika stosujac wzor na réznice kwadratéw. Jesli w
mianowniku jest suma powiniene$ rozszerzy¢ przez roznice, jesli w mianowniku jest roznica

powinienes rozszerzy¢ przez sume.
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