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Temat: Katy w kole — kat srodkowy i kat wpisany.

Kat srodkowy oparty na tuku AB to kat, ktorego wierzchotek O lezy w $rodku okregu a

ramionami sg potproste OA™ i OB™.

Kat wpisany, oparty na uku AB to kat, ktorego wierzchotek C lezy na okregu (ale nie na tuku
AB) a ramionami sg potproste CA” i CB™.

Cwiczenie 1. Dorysuj na powyzszym rysunku kilka katéw wpisanych, opartych na tym
samym tuku, co kat ACB.

Czy mozna narysowac kilka katow srodkowych, opartych na tuku AB? Dlaczego?
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O tukach ACB i ADB mowimy, ze si¢ dopetniaja do okregu, bo maja wspolne konice 1 razem
tworzg caty okrag.

Cwiczenie 2. Zaznacz na ponizszym rysunku dwa tuki dopehiajace si¢ oraz narysuj po dwa

dowolne katy wpisane, oparte na tych tukach.

Instrukcja obstugi apletu planimetriaO1l.

Aplet stuzy do tego, aby$ dobrze zrozumial(a) pojecie katoéw wpisanych, opartych na tym
samym tuku i1 katow opartych na tukach, dopelniajacych si¢ do okregu.

Za pomocg suwaka mozesz wybrac, czy chcesz budowac katy wpisane, oparte na tym samym
tuku, czy na tukach dopelniajacych si¢ do okregu. Przyciskiem losujesz katy. Twoim
zadaniem jest takie przemieszczanie po okregu wyrdznionych punktow (patrz rysunek
ponizej), aby czarny kat stat si¢ katem opartym na tym samym tuku co zielony (lub na tukach
dopetniajacych sie, jesli takg opcje wybrates(as) suwakiem).
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W momencie wlasciwego ustawienia punktéw zmienig one kolor. Jesli poprawnie ustawisz
wszystkie trzy, pojawi si¢ napis ,,dobrze!” oraz zaznaczone zostang wiasciwe tuki. Dla katow
opartych na tym samym tuku, bedzie on czerwony, a dla katéw opartych na tukach

dopetniajacych si¢ do okregu — zgodny z kolorem wlasciwego kata.
Zadanie 1.

Wykonaj losowanie i tak dopasuj czarny kat, aby byt oparty na tym samym tuku, co zielony.
Czynno$¢ powtarzaj dotad, az uznasz, ze dobrze rozumiesz, kiedy katy sa oparte na tym
samym tuku. Nastepnie przesun suwak 1 w ten sam sposob dopasowuj katy oparte na tukach

dopeltniajacych sie.
Zadanie 2.

Na podstawie rysunku uzupeinij ponizsze zdania tak, aby byty prawdziwe:
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2. Parg katow wpisanych, opartych na tukach dopetniajacych si¢ sg katy:
a. yip tak/nie
b. ain tak/nie
c. 0i0 tak/nie
3. Parg katow wpisanych opartych na tym samym tuku sa:
a. nip tak/nie
b. yié tak/nie
c. &ie tak/nie

Wymien inne pary katéw opartych na tym samym tuku oraz na tukach dopetniajacych si¢ do

okregu (niekoniecznie zaznaczone i nazwane na rysunku).

Katy, oparte na tych samych tukach: ...................

Katy, oparte na tukach dopehiajacych sie: ............ooviiiiiiiiiiii .
Kty STOAKOWE: ..oeiit i e

Kty WPISANE: ...t e

Zadanie 3. Zadanie sktada si¢ z pieciu polecen. Wnioski zapisuj w wyznaczonym miejscu,

pod tekstem calego zadania.

1. Otworz aplet planimetria02. Naci$nij przycisk ,,teoria”. Zaznacz pole wyboru ,.kat
wpisany”. Po lewej stronie widzisz kat wpisany w okrag. Przesuwaj wierzchotek kata
po okrggu. Zaobserwuj, jak zmienia si¢ miara kata. Nastepnie przesuf punkty na
okregu, zmieniajac tuk, na ktérym oparty jest kat. Zmieniaj polozenie wierzchotka
nowego kata. Zaobserwuj, jak zmienia si¢ miara tego kata. Powtorz te czynnos$¢ kilka
razy. Sformutuj wniosek 1.

2. Zaznacz pole wyboru ,,kat Srodkowy oparty na tym samym tuku” . Powtdrz czynnosci
z punktu 1. Zaobserwuj i zapisz wniosek 2.

3. Zaznacz pole wyboru ,,kat srodkowy”. Zmieniaj dtugosc¢ tuku (1), na ktorym oparty
jest kat. Zaobserwuj zalezno$ci pomig¢dzy wielko$ciami. Zapisz wniosek 3.

4. Zaznacz pole wyboru ,kat wpisany oparty na $rednicy”. Zmieniajac polozenie
wierzchotka oraz potozenie $rednicy zaobserwuj i sformutuj wniosek 4. Zastanow sie,

w jaki sposob uzasadni¢ prawdziwo$¢ tego wniosku.
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Zaznacz pole wyboru ,,katy wpisane oparte na tukach dopetniajgcych si¢”. Zmieniajac

5.

potozenie wszystkich niebieskich punktéw zmieniaj wierzchotki katow oraz tuki, na

ktorych sa one oparte. Zauwaz, ze czerwony kat jest oparty na czerwonym tuku a

czarny — na czarnym. Zaobserwuj i sformutuj kolejny wniosek. Zastanow sig, jak go
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Whiosek 4: Kat wpisany oparty na SredniCy ............oooeiiiiiiiriiiiiiiiiiiiiiaianainennnn.

Whniosek 5: Suma miar katéw wpisanych opartych na tukach dopetniajacych si¢ do okregu
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Zadanie 4: W aplecie planimetria02 wcisnij przycisk ,,Przyktady”.

Zaznacz pole wyboru ,,zad. 1”. Skorzystaj z wnioskoéw, ktére sformutowates$ (sformutowatas).

Zaznacz pole wyboru ,,zad. 2”. Skorzystaj z rysunku ponizej.
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Temat: Katy w kole — rozwigzywanie zadan.

Zadanie 1. Ponizej znajduja si¢ oryginalne zadania z informatora maturalnego oraz z arkuszy
maturalnych z lat 2010 — 2013.

1. Zaznaczony na rysunku kat a jest rowny:

A

A

A. 50° B. 40° C. 30° D. 10°
2. Kat miedzy cigciwg AB a styczng do okregu w punkcie A (zobacz rysunek) ma miarg

0=62°. Wowczas:

B. p=118° B. p=124° C. B=138° D. p=152°
3. Kat srodkowy i kat wpisany sg oparte na tym samym tuku. Suma ich miar jest rowna
180°. Jaka jest miara kata srodkowego?
C. 60° B. 90° C. 120° D. 135°
4. Punkty A, B, C, D, E, F, G, H, I, J dzielg okrag o $rodku S na dziesi¢¢ réwnych

tukéw. Oblicz miarg kata wpisanego BGE zaznaczonego na rysunku.
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D. 54° B. 72° C. 60° D. 45°
5. Srednice AB i CD okregu o $rodku S przecinaja sie pod katem 50° (tak jak na
rysunku).

Miara kata o jest rOwna:

E. 25° B. 30° C. 40° D. 50°
6. Punkty A, B i C leza na okregu o $rodku S (zobacz rysunek). Miara zaznaczonego kata

wpisanego ACB jest rowna:

C

Y

F. 65° B. 100° C.115° D. 130°
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7. Punkt O jest srodkiem okregu. Kat wpisany BAD ma miare

G. 150° B. 120° C.115° D. 85°
8. Punkty A, B, C, D dzielg okrag na 4 rowne tuki. Miara zaznaczonego na rysunku kata

jest rowna:

H. 90° B. 60° C. 45° D. 30°
9. Punkt O jest $rodkiem okrggu. Kat wpisany o ma miarg

L\ Ne

I. 80° B. 100° C. 110° D. 120°
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Temat: Wzajemne polozenie prostej i okregu.

Otworz aplet planimetria03. Zaznacz pole wyboru ,,wzajemne potozenie prostej i okregu”.

Mozesz zmienia¢ promien okregu (za pomoca suwaka), przemieszcza¢ okrag oraz

przemieszczaé prosta (ciggnac za Srodek okregu lub punkt na prostej). Obserwuj, w jaki

sposoOb prosta i okragg moga by¢ potozone wzgledem siebie. Zapisz odpowiednie warunki —

uzupetnij tabelg.
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Zwro¢ uwage na miare kata pomiedzy styczng do okregu a promieniem w punkcie stycznos$ci.

ycznych zaobserwuj prawidtowos¢. Sformutuj i zapisz wniosek.

Zaznacz pole wyboru ,,odcinki stycznych”. Zmieniajac promien lub srodek okregu oraz punkt

Zadanie 1. W trojkat o bokach dtugosci a, b, ¢, wpisano okrag o promieniu r. Wykaz, ze pole

a+b+c

tego trojkata mozna wyrazi¢ wzorem P

2
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b oraz

i

a

prostokatny o przyprostokatnych dlugosci

Zadanie 2. W trojkat

przeciwprostokatnej dlugosci ¢ wpisano okrag. Uzasadnij, ze promien tego okregu ma

T A

S T

———f———

R L Ty B
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Zadanie 3. Oblicz miare¢ kata o.

R L TR

———f———
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5 1 prosta GH jest styczna do okregu, oblicz obwod

13, |AD|=

Zadanie 4. Wiedzac, ze |AC|

trojkata CHG.
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