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Temat: Przypomnienie wiadomosci o graniastostupach

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet Stereometria02.

Suwakiem n zmienisz kolejne widoki, cztery rézne graniastostupy o podstawie trojkata:

o graniastostup I — rysunek: n=1, siatka: n=2,

o graniastostup II — rysunek: n=3, siatka: n=4,

o graniastostup III — rysunek: n=5, siatka: n=6,

o graniastostup IV — rysunek: n=7, siatka: n=8.

Suwakiem a ustawisz dtugo$¢ krawedzi podstawy, a suwakiem h wysokos$¢ graniastostupa
Na rysunkach graniastostupéw (n=1, 3, 5) mozesz obracac bryt¢ za pomoca suwakow:

o o — wokot osi poziomej, B — wokoét osi pionowej

o suwaki sa i sp pozwalajg na ustawienie szybkosci automatycznej zmiany wartosci
suwakow a1 3

Okresl co jest podstawg graniastostupa, jaki ksztalt maja Sciany boczne, czy graniastostup

jest prosty.

Zadanie 1. Oblicz obj¢tosc i pole powierzchni catkowitej graniastostupow o danej na rysunku

podstawie i wysokos$ci. Przyjmij 1kratka = 1cm.

Podstawa Wysokos¢ Objetose Pole powierzchni catkowitej

6cm

2cm

Zadanie 2. Uzupelnij tabelg.

) Pole powierzchni bocznej Pole powierzchni catkowitej
Pole podstawy graniastostupa ) .
graniastostupa graniastostupa
6 cm? 20 cm?
3cm? 16 cm?
22 cm? 36 cm?
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Zadanie 3. Uzupehnij tabele

Pole podstawy graniastostupa

Wysokos$¢ graniastostupa

Objetos¢ graniastostupa

5 cm?

8cm

12 cm?

132 cm?®

5cm

30 cm?®
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Temat: Katy miedzy odcinkami w graniastostupach

Zadanie 1. Uzupehnij rysunki graniastostupéw zaznaczajgc jeden z podanych katow.

kat pomiedzy
krawedziami

podstawy

kat pomiedzy
krawedzig
podstawy i
krawedzig

boczng

kat pomiedzy
krawedzig
podstawy i
przekatna

Sciany bocznej

kat pomigdzy
krawedzig
bocznag i
przekatna

Sciany bocznej
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Zadanie 2. Uzupelnij rysunek graniastostupa trojkatnego o podany kat.

kat pomigdzy przekatng przekroju |

wyznaczonego przez wysokosci podstaw i

krawedzig boczna

Instrukcje obstugi apletow:

e Otworz aplet Stereometria0l.

e Ustaw warto$¢ suwaka n kolejno na n=2, n=4 i n=6.

o Jaki kat tworzg krawedz podstawy i krawedz boczna?

e Wiacz pola wyboru: przekatna $ciany bocznej (kolor czerwony), kat pomiedzy przekatna
$ciany bocznej i krawedzig podstawy (kolor zielony).

e Ustaw warto$¢ suwaka n kolejno na n=2, n=4 i n=6.

e (Co mozesz powiedzie¢ o miarach zaznaczonych katow?

e Otworz aplet Stereometria03.

e Ustaw warto$¢ suwaka n kolejno na n=2, n=4, n=6 i n=8.

e Jaki kat tworzg krawedz podstawy i krawedz boczna?

e Uzupelnij zdanie 3a.

e Wiacz pola wyboru: przekatna sciany bocznej (kolor granatowy), katy pomig¢dzy przekatna
Sciany bocznej 1 krawedzig podstawy (kolor bragzowy), katy pomiedzy przekatnymi Scian
bocznych i krawedziami bocznymi (kolor jasnofioletowy).

e Ustaw warto$¢ suwaka n kolejno na n=2, n=4, n=6 i n=8.

e Uzupelnij zdanie 3b.

Zadanie 3. Uzupehij ponizsze zdania.

a) W graniastostupach prostych i prawidlowych krawedzie podstawy i krawedzie boczne
tWOTZa Katy....voveieii i

b) Jezeli kat pomiedzy przekatng Sciany bocznej i krawedzig podstawy ma miare a, to kat

pomiedzy przekatng Sciany bocznej 1 krawedzig boczng ma miare .....................

str. 5




Temat: Katy miedzy odcinkami i ptaszczyznami w graniastostupach

prawidtowych

Zadanie 1. Uzupetnij zdania.

a) Kat nachylenia przekatnej graniastostupa prawidtowego czworokatnego albo
szesciokatnego do ptaszczyzny podstawy to kat pomiedzy przekatng graniastostupa i

b) Dany jest przekrdj graniastostupa prawidtowego trojkatnego wyznaczony przez wysokosci
podstaw. Kat nachylenia przekatnej tego przekroju do ptaszczyzny podstawy to kat
POMICAZY PIZEKGNG 1 .. v ettt e et e e e et et e e e e e

Zadanie 2. Uzupetnij rysunki graniastostupéw prawidtowych zaznaczajac kat nachylenia

przekatnej graniastostupa do plaszczyzny podstawy.

Zadanie 3. Uzupelnij rysunek graniastostupa prawidlowego trojkatnego o przekatng przekroju
wyznaczonego przez wysokos$ci podstaw. Zaznacz podane katy:

a) kat nachylenia przekatnej przekroju do ptaszczyzny podstawy,

b) kat nachylenia przekatnej przekroju do ptaszczyzny $ciany bocznej,

c) kat nachylenie przekatnej $ciany bocznej do ptaszczyzny sasiedniej $ciany boczne;.

/hp /hp =
= s —
/hP ‘,"/,/hP X /fi-’/ /hp
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Instrukcja obstugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria0l.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=1.

e Wiacz pola wyboru: przekroj graniastostupa, wysokosci podstaw, wysokos¢
graniastostupa, przekatna przekroju, kat nachylenia przekatnej przekroju do ptaszczyzny
podstawy, kat nachylenia przekatnej przekroju do ptaszczyzny §ciany bocznej, kat
pomiedzy przekatng przekroju i krawedzig boczna.

e Uzupelnij zdanie 4a.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=3.

e Wiacz pola wyboru: przekatna graniastostupa, przekatna podstawy, kat nachylenia
przekatnej graniastostupa do ptaszczyzny podstawy oraz kat pomiedzy przekatng
graniastostupa i krawedzig boczng.

e Jaki kat tworzy przekatna podstawy z krawedzig boczng? Jaki zwiazek taczy katy o i y?

e Ustaw warto$¢ suwaka n=5.

e Wiacz pola wyboru przekatna graniastostupa, przekatna podstawy, kat nachylenia
przekatnej graniastostupa do ptaszczyzny podstawy oraz kat pomiedzy przekatng
graniastostupa i krawedzig boczng.

e Jaki kat tworzy przekatna podstawy z krawedzig boczng? Jaki zwiazek taczy katy o i §?

e Uzupelnij zdanie 4b.

Zadanie 4. Uzupehnij zdania.

a) Dany jest przekroj graniastostupa prawidtowego trojkatnego wyznaczony przez wysokosci
podstaw. Jezeli kat nachylenia przekatnej przekroju do plaszczyzny podstawy ma miare a,
to kat nachylenia przekatnej przekroju do ptaszczyzny $ciany bocznej ma miarg ............ ,
a kat pomiedzy przekatng przekroju 1 krawedzig boczng ...............

b) W graniastostupie czworokatnym lub sze$ciokgtnym suma miar kata nachylenia przekatnej
graniastostupa do ptaszczyzny podstawy oraz kata pomi¢dzy przekatna i krawedzia boczna

jestrowna ...............
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Temat: Katy miedzy odcinkami i ptaszczyznami w graniastostupach

nieprawidlowych

Instrukcja obshugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria03.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=1, a potem zmieniaj jego wartos¢ na 3, 5 oraz 7.

e Uzupelnij zdanie 1a. Mozesz sobie pomoc ustawiajgc wartos¢ suwaka a=0°.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=1, a potem zmieniaj jego warto$¢ na 3, 5 oraz 7.

e Wiacz pola wyboru przekatna graniastostupa, kat nachylenia przekatnej do ptaszczyzny
podstawy oraz przekatna podstawy.

e Uzupelnij zdanie 1b.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=1, a potem zmieniaj jego wartos¢ na 3, 5 oraz 7.

e Wilacz pola wyboru zawierajace wyrazenie kat pomigdzy krawedzig boczng i przekatng
graniastostupa.

e Uzupehij zdanie 1c.

Zadanie 1. Uzupenij zdania.

a) W graniastostupach prostych odcinkami prostopadtymi do ptaszczyzny podstawy sa

b) Rzutem prostopadtym przekatnej graniastostupa na plaszczyzne podstawy jest
.............................................................................. , wiec kat nachylenia
przekatnej graniastostupa do plaszczyzny podstawy jest kat pomiedzy przekatna
GEANTASTOSTUPA 1 .ottt e e e e s

c) Jezeli kat pomigdzy przekatng graniastostupa i krawedzig boczng ma miarg a, to kat
nachylenia tej przekatnej graniastostupa do plaszczyzny podstawy ma miarg

Instrukcja obshugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria03.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=3..

e Wiacz pole wyboru przekatna graniastostupa

e Wiaczaj kolejno pola wyboru rzut przekatnej graniastostupa na plaszczyzne Sciany I, 11, 111
1 IV oraz odpowiadajace im pola wyboru kat pomiedzy przekatna graniastostupa i
ptaszczyzna $ciany bocznej I, I, 1T 1 I'V.

¢ \Wykonaj zadanie 3a.
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e Pozostaw wlaczone pola wyboru przekatna graniastostupa, rzut przekatnej graniastostupa
na plaszczyzne Sciany I, kat pomiedzy przekatng graniastostupa i ptaszczyzng $ciany
bocznej I.

e Zmieniajac warto$¢ suwakoéw a, b, h 1 hp ustal kiedy rzut przekatnej graniastostupa na
ptaszczyzng $ciany bocznej bedzie przekatng Sciany bocznej. Zweryfikuj uzyskany rezultat
dla pozostatych $cian bocznych.

e Uzupehij zdanie 2b.

Zadanie 2. Uzupelnij zdanie.

a) Rzut przekatnej graniastostupa prostego na ptaszczyzne $ciany bocznej (musi / nie musi)
................................................... by¢ przekatng $ciany boczne;j

b) Rzut przekatnej graniastostupa prostego czworokatnego na plaszczyzng $ciany bocznej
pokrywa si¢ z przekatng $ciany bocznej, gdy ten graniastostup jest ................cooeiiinin. ,
wowczas kat nachylenia przekatnej graniastostupa do plaszczyzny $ciany bocznej pokrywa
1€ Z Katem pOmMICAZY .......oini e

Zadanie 3. Podstawg graniastostupa prostego jest romb. Jego wysoko$¢ jest rowna 6¢m.

Oblicz obj¢tos¢ graniastostupa, jezeli przekatne tworzg z ptaszczyzng podstawy katy 45° i

30°.
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Temat: Katy miedzy scianami w graniastostupach

Zadanie 1. Zaznacz na rysunkach graniastostupoéw katy migdzy $cianami bocznymi.

Zadanie 2. Zaznacz na rysunkach graniastostupow katy miedzy $cianami bocznymi i

podstawami.

Zadanie 3. Uzupelnij zdania.

a) Krawedzia kata pomiedzy $ciang boczng i podstawa graniastostupa prostego jest

b) W graniastostupach prostych Sciany boczne tworzg z ptaszczyzng podstawy kat ............

c) Krawedzig kata pomiedzy sgsiednimi $cianami bocznym graniastostupa prostego jest
...................................................... , odcinkami do niej prostopadtymi sg

Zadanie 4. Okresl czy dla graniastostupdéw nie bedacych graniastostupami prostymi

prawdziwe sg zdania.

a) Krawedzig kata pomiedzy $ciang boczng i podstawg graniastostupa jest krawedz
podstawy. (Prawda / Falsz)

b) Sciany boczne tworza z podstawa kat prosty. (Prawda / Fatsz)
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c) Krawedzig kata pomiedzy sasiednimi Scianami bocznymi jest ich wspdlna krawedz
boczna. (Prawda / Falsz)

d) Krawedzie podstawy sg prostopadie do krawedzi bocznych. (Prawda / Falsz)

e) Kat pomigdzy $cianami bocznymi jest rowny katowi pomi¢dzy krawe¢dziami podstawy.

(Prawda / Falsz)
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania dltugosci odcinkow i miar

katow w graniastostupach

Zadanie 1. Oblicz miar¢ kata miedzy krawedzig podstawy i przekatng Sciany bocznej

graniastostupa prawidlowego trojkatnego o krawedzi podstawy dtugosci 3cm 1 wysokosci

rownej 6¢cm.

Instrukcja obshugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria0l.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=2.

e Wiacz pola wyboru przekatna $ciany bocznej 1 kat pomigdzy przekatng 1 krawedzig
podstawy.

o Wybierz funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem dlugosci
krawedzi bocznej i krawedzi podstawy.

e Oblicz miar¢ zaznaczonego kata.

Zadanie 2. Najdluzsza przekatna w graniastostupie prawidlowym sze$ciokatnym tworzy z

krawedzig boczng kat 40° i ma dlugos¢ 6¢cm. Oblicz dtugos$¢ krawedzi podstawy 1 dtugosé

krawedzi bocznej graniastostupa.

Instrukcja obshlugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria02.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=5.

e Wiacz pola wyboru: przekatna graniastostupa, przekatna podstawy, kat pomiedzy
przekatna graniastostupa i krawedzig boczna.

e Wybierz funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem przekatnej
podstawy i przekatnej graniastostupa. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i B=0°.

e Oblicz dtugos¢ przekatnej podstawy, a nastgpnie dtugos¢ krawedzi podstawy.

e Wybierz funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem krawedzi
bocznej i przekatnej graniastostupa. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i B=0°.

e Oblicz dtugos¢ krawedzi bocznej.

Zadanie 3. Graniastostup prawidtowy czworokatny ma wysoko$é rowna 12v/6cm. Przekatna

graniastostupa tworzy z ptaszczyzna podstawy kat 60°. Oblicz dlugos¢ krawedzi podstawy.

Instrukcja obshugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria0l.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=3.
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Wilacz pola wyboru: przekatna graniastostupa, przekatna podstawy i kat nachylenia
przekatnej graniastostupa do plaszczyzny podstawy.

Wybierz funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem przekatnej
podstawy i krawedzi bocznej. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i B=0°.

Oblicz przekatng podstawy, a nastgpnie dtugos¢ krawedzi podstawy
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania p6l graniastostupow

Zadanie 1. Oblicz pole powierzchni bocznej graniastostupa prawidtowego szesciokatnego o

krawedzi podstawy dtugos$ci 2cm, jezeli wiadomo, ze najdtuzsza przekatna graniastostupa

tworzy z ptaszczyzng podstawy kat 45°.

Instrukcja obstugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria0l.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=5.

e Wilacz pola wyboru: przekatna graniastostupa, przekatna podstawy i kat nachylenia
przekatnej do ptaszczyzny podstawy.

e Oblicz dtugos¢ przekatnej podstawy.

e Wybierz funkcj¢ trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem dlugosci
krawedzi bocznej i przekatnej podstawy. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i f=0°

e Oblicz dhugos¢ krawedzi bocznej, pole Sciany bocznej i pole powierzchni bocznej
graniastostupa.

Zadanie 2. Podstawa graniastostupa o wysokos$ci 24cm jest romb. Przekatne graniastostupa

tworzg z krawgdziami bocznymi katy 30° i 60°. Oblicz pole podstawy graniastostupa.

Instrukcja obshugi apletu:

e Otworz aplet Stereometria03.

e Ustaw warto$¢ suwaka n=1.

e Wiacz pola wyboru: pierwsza przekatna graniastostupa, pierwsza przekatna podstawy i kat
pomiedzy pierwszg przekatng graniastostupa i1 krawedzig boczna.

o Wybierz funkcje¢ trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem dtugosci
przekatnej podstawy i krawedzi bocznej. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i f=90°.

e Oblicz dtugos¢ odcinka p przyjmujac, ze zaznaczony kat ma miarg 30°.

e Wylacz w/w pola wyboru, a wiacz pola wyboru: druga przekatna graniastostupa, druga
przekatna podstawy i1 kat pomiedzy druga przekatng graniastostupa i krawedzig boczng.

e Wybierz funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem dtugosci
przekatnej podstawy i krawedzi bocznej. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i =0°.

e Oblicz dtugos¢ odcinka q przyjmujac, ze zaznaczony kat ma miare 60°, a nastgpnie oblicz
pole rombu o przekatnych piq.

Zadanie 3. Podstawg graniastostupa jest trojkat prostokatny o przyprostokatnych réwnych

3cm i 4cm. Przekatna najwigkszej ze Scian bocznych tworzy z krawedzig podstawy kat o

mierze 45°. Oblicz pole powierzchni calkowitej graniastostupa.
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Instrukcja obstugi apletu:

Otworz aplet Stereometria02.

Ustaw warto$¢ suwaka n=2, suwaka a=3 oraz suwaka b=4.

Wiacz pola wyboru: przekatne Scian bocznych i katy pomigdzy przekatnymi §cian
bocznych i krawedziami podstawy.

Oblicz dlugosc¢ przeciwprostokatnej podstawy (tw. Pitagorasa) oraz pole podstawy.
Wybierz funkcje trygonometryczng kata 32 bedacg stosunkiem dtugosci krawedzi bocznej i
krawedzi podstawy (przeciwprostokatnej).

Oblicz dlugos¢ krawedzi bocznej, a nastepnie pole powierzchni bocznej i pole powierzchni

catkowitej graniastostupa.
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania objetosci

graniastostupow

Zadanie 1. Podstawami graniastostupa jest trojkaty rOwnoramienne o boku 4cm i wysokosci

opuszczonej na ten bok 3cm Przekatna przekroju wyznaczonego przez wymienione wyzej

wysokos$ci podstaw tworzy ze §ciang boczng kat 70°. Oblicz objetos¢ graniastostupa.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet Stereometria02.

Ustaw wartos¢ suwaka n=3, a=4 oraz hp=3.

Wiacz pola wyboru: przekréj, wysokosci podstaw, wysoko$¢ graniastostupa, przekatna
przekroju i kat nachylenia przekatnej przekroju do ptaszczyzny $ciany bocznej.

Oblicz pole podstawy.

Wybierz funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem wysokosci
graniastostupa i wysoko$ci podstawy. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i f=90°.

Oblicz wysokos¢ graniastostupa, a nastgpnie jego objgtosc.

Zadanie 2. Krawedz podstawy graniastostupa prawidtowego czworokatnego ma dtugos$¢ 3cm.

Przekatna graniastostupa tworzy z plaszczyzng $ciany bocznej kat 30°. Oblicz objgtosc

graniastostupa.

Instrukcja obshlugi apletu:

Otworz aplet Stereometria0Ol.

Ustaw wartos¢ suwaka n=3.

Wiacz pola wyboru: przekatna graniastostupa, przekatna $ciany bocznej i kgt nachylenia
przekatnej graniastostupa do plaszczyzny $ciany boczne;.

Oblicz pole podstawy.

Wybierz funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata bedaca stosunkiem przekatnej
$ciany bocznej i krawedzi podstawy. Mozesz w tym celu ustawi¢ a=0° i B=135°.

Oblicz przekatng Sciany bocznej, a nastepnie wysoko$¢ graniastostupa (tw. Pitagorasa) i

objetos¢ graniastostupa.
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