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Temat: Katy w kole, styczne do okregu - powtorzenie.
Zadanie 1. Okregi o promieniach 1, 2 i 3 s3 parami styczne. Oblicz obwdd 1 pole trojkata

wyznaczonego przez srodki okregow.

Zadanie 2. W romb o polu 37,5 wpisano okrag o promieniu 3. Oblicz obwdd rombu.

<

Zadanie 3. Prosta AC jest styczna do okrggu (patrz rysunek ponizej). Oblicz miar¢ katow
/BAC i ZACB.

Zadanie 4. Oblicz miare kata a.
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Zadanie 5. Punkty na okrggach dzielg je na tuki o takiej samej dlugosci. Oblicz miary
podanych katow.
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Temat: Podobienstwo tréjkatow - powtorzenie.
Zadanie 1. Czworokaty ABCD i APQR sg kwadratami. Udowodnij, ze |BP| = [DR|. (Zadania
maturalne CKE)

B

A
Zadanie 2. Trojkat ABC przedstawiony na ponizszym rysunku jest rownoboczny, a punkty B,
C, N sg wspotliniowe. Na boku AC wybrano punkt M tak, ze |]AM| = |CN|. Wykaz, ze BM| =
IMN|. (Matura prébna marzec 2012).

A
M
B C N

Zadanie 3. Uzasadnij podobienstwo podanych trojkatow.
a) AABC i AADE b) AABC i AABD ¢) AABC i ADEF

D E B

B e
5
BC || DE
A
4 c 225 D

A

Zadanie 4. Odcinki AB i CD sa rownolegte, trojkat ABE jest rownoboczny i |AB| = 5 oraz
|BD| = 2 (zobacz rysunek). Oblicz obwod czworokata ABDC.

D
2
B
5
E A C

Zadanie 5. Dziatka na planie o skali 1:1000 ma powierzchnie 2cm?. Jaka jest powierzchnia
dziatki w rzeczywistosci?
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania pdl i obwodow figur -

powtorzenie.

Zadanie 1. Oblicz pole:

a) trojkata rownobocznego o boku 4,

b) trojkata rownoramiennego o ramieniu 13 i wysokosci opuszczonej na podstawe rownej
12,

c) trojkata o bokach 5, 7, 8.

Zadanie 2. Oblicz obwod trapezow przedstawionych na rysunku.

a) b)
B, G B c
13
2v2 °
A D
A D 20

Zadanie 3. W trapezie prostokatnym krotsza przekatna dzieli go na trojkat prostokatny i
trojkat rownoboczny. Dhuzsza podstawa trapezu jest rowna 6. Oblicz obwod tego trapezu.
Zadanie 4. Oblicz pola i obwody figur przedstawionych na rysunkach.

a) b) c)

45°\

8
4

f)

d) ¢)
[ ~ 1,
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Temat: Graniastostupy i ostrostupy - powtérzenie wiadomosci.

Zadanie 1. Uzupehnij tabele.

Bryta Podstawa Liczba wierzchotkéw | Liczba krawedzi Liczba $cian
. 15
graniastostup 50
16
ostrostup -

Zadanie 2. Krawgdzie boczne ostrostupa prawidtowego pigciokatnego sg dwa razy dtuzsze niz
krawedzie podstawy. Oblicz dlugo$¢ krawedzi podstawy i krawedzi bocznej, jezeli suma
dhugosci wszystkich krawedzi jest rowna 60cm.

Zadanie 3. Objetos¢ szescianu jest rowna 64. Oblicz pole powierzchni catkowitej tego
szescianu.

Zadanie 4. Przekatna graniastostupa prawidtowego czworokatnego ma dtugosé¢ 10, a krawedz
podstawy 4+/2. Oblicz wysokos¢ graniastostupa i jego pole powierzchni catkowitej.

Zadanie 5. Oblicz pole powierzchni catkowitej ostrostupa prawidtowego trojkatnego, jezeli

krawedz podstawy ma dhugo$é 4, a krawedz boczna 2v/5.

Zadanie 6. Oblicz objetos¢ ostrostupa prawidlowego szesciokatnego o wysokosci 5v/3, jezeli

krawedz boczna ma dtugos¢ 10.
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania dtugosci odcinkéw i miar

katow w graniastostupach i ostrostupach.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria0l.

Ustaw warto$¢ suwaka n=3.

Wiacz pola wyboru przekatna graniastostupa, przekatna podstawy, kat nachylenia
przekatnej graniastostupa do ptaszczyzny podstawy.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktéra pozwoli ci obliczy¢
przekatna graniastostupa w sytuacji, gdy znasz jego wysokos$¢.

Oblicz przekatng graniastostupa.

Zadanie 1. Wysoko$¢ graniastostupa prawidtowego czworokatnego jest rowna 6, a kat

nachylenia jego przekatnej do plaszczyzny podstawy jest réwny 60°. Oblicz dlugos¢

przekatnej graniastostupa.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria0l.

Ustaw warto$¢ suwaka n=2.

Wilacz pola wyboru przekatna §ciany bocznej i kat pomiedzy przekatng $ciany bocznej
1 krawedzig podstawy.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
wysoko$¢ graniastostupa w sytuacji, gdy znasz dtugos¢ krawedzi podstawy.

Oblicz wysoko$¢ graniastostupa.

Zadanie 2. Przekatna $ciany bocznej graniastostupa prawidlowego trojkatnego tworzy z

krawedzig podstawy kat 40°. Oblicz wysoko$¢ graniastostupa, jezeli krawedz podstawy ma
dhugosc¢ 10.

Instrukcja obshlugi apletu:

Otworz aplet stereometria04.

Ustaw wartos¢ suwaka n=3.

Wiacz pola wyboru wysokos$¢ ostrostupa i kat pomiedzy ptaszczyzna podstawy i
ptaszczyzng $ciany bocznej.

Korzystajgc ze wzoru na wysokos$¢ trojkata rownobocznego lub tw. Pitagorasa oblicz
wysokos$¢ ostrostupa.

Oblicz dlugos$¢ krawedzi podstawy ostrostupa wiedzac, ze odcinek AC jest przekatng

kwadratu.
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Korzystajac z tw. Pitagorasa oblicz wysokos$¢ $ciany boczne;.

Oblicz sinus zaznaczonego kata.

Zadanie 3. W ostrostupie prawidtowym czworokatnym ABCDW o podstawie ABCD i

wierzchotku W trojkat ACW jest rownoboczny 1 ma bok dlugosci 8. Oblicz sinus kata

nachylenia $ciany bocznej do ptaszczyzny podstawy tego ostrostupa.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria04.

Ustaw warto$¢ suwaka n=1.

Wiacz pola wyboru wysokos$¢ ostrostupa, kat migdzy krawedzig boczng i krawedzia
podstawy oraz kat pomigdzy ptaszczyzng podstawy i plaszczyzng §ciany bocznej
Oblicz pole jednej Sciany boczne;.

Znajac tangens granatowego kata i pole S$ciany bocznej oblicz dlugos¢ krawedzi
podstawy 1 wysoko$¢ Sciany boczne;.

Korzystajac ze wzoru na wysokos$¢ trojkata rownobocznego lub tw. Pitagorasa oblicz
wysokos¢ podstawy, a nastepnie dlugos¢ odcinka DS.

Oblicz cosinus kata nachylenia $ciany bocznej ostrostupa do plaszczyzny jego

podstawy (kat jasnoniebieski).

Zadanie 4. Dany jest ostrostup prawidtowy trojkatny. Pole powierzchni bocznej tego

ostrostupa jest rowne 24, a kat plaski §ciany bocznej przy podstawie ma miar¢ o i tg o = 2.

Wyznacz cosinus kata nachylenia §ciany bocznej ostrostupa do ptaszczyzny jego podstawy.
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania objetosci i pola

powierzchni graniastostupow.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria0l.

Ustaw warto$¢ suwaka n=3.

Wiacz pola wyboru przekatna graniastostupa, przekatna podstawy, kat nachylenia
przekatnej graniastostupa do plaszczyzny podstawy.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktéra pozwoli ci obliczy¢
wysokos$¢ graniastostupa w sytuacji, gdy znasz przekatng podstawy.

Oblicz wysoko$¢ graniastostupa, potem jego pole podstawy (kwadrat o danej

przekatnej), a na koniec objetos¢ graniastostupa.

Zadanie 1. W graniastostupie prawidlowym czworokatnym ABCDEFGH. Wyznacz objgtos¢

bryly wiedzac, ze DB=52+/2 i kat DBH ma miare 60°.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria0l.

Ustaw warto$¢ suwaka n=1.

Wilacz pola wyboru wysokos$ci podstaw, przekatna $ciany bocznej, odcinek taczacy
wierzchotek graniastostupa ze $rodkiem krawedzi 2. podstawy, kat nachylenia
przekatnej $ciany bocznej do plaszczyzny sasiedniej §ciany boczne;.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
wysokos$¢ podstawy, gdy znasz miarg kata nachylenia przekatnej Sciany bocznej do
plaszczyzny sasiedniej Sciany bocznej 1 dlugos$¢ przekatnej sciany boczne;.
Korzystajac ze wzoru na wysokos¢ trojkata rownobocznego lub tw. Pitagorasa oblicz
dhugos¢ krawedzi podstawy graniastostupa.

Korzystajac z tw. Pitagorasa oblicz wysoko$¢ graniastostupa.

Oblicz pole powierzchni bocznej graniastostupa

Zadanie 2. W graniastostupie prawidlowym trojkatnym przekatna Sciany bocznej tworzy z

sasiednig S$ciang boczng kat 30° i ma dlugos¢ 18. Oblicz pole powierzchni bocznej

graniastostupa.
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Zadanie 3. Podstawg graniastostupa ABCDEFGH jest prostokat ABCD, ktérego krétszy bok
ma dhugos¢ 3. Przekatna prostokata ABCD tworzy z jego dluzszym bokiem kat 30°.
Przekatna HB graniastostupa tworzy z plaszczyzng jego podstawy kat 60°. Oblicz pole

powierzchni catkowitej tego graniastostupa. Skorzystaj z ponizszych rysunkow.

30
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania objetosci i pola

powierzchni ostrostupow.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria04.

Ustaw warto$¢ suwaka n=5.

Wilacz pola wyboru wysoko$¢ ostrostupa, kat migdzy wysokoscig ostrostupa i
krawedzig boczna, kat nachylenia krawedzi bocznej do ptaszczyzny podstawy oraz kat
pomiedzy plaszczyzng podstawy i ptaszczyzng $ciany bocznej.

Wyznacz dtugo$¢ odcinka AS.

Okresl funkcje trygonometryczng fioletowego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
wysokos¢ ostrostupa, gdy znasz dtugos$¢ odcinka AS.

Korzystajac ze wzoru na wysokos$¢ trojkata rdwnobocznego lub tw. Pitagorasa oblicz
dhugos$¢ odcinka GS.

Korzystajagc z tw. Pitagorasa oblicz wysokos¢ $ciany bocznej, a potem pole

powierzchni bocznej ostrostupa.

Zadanie 1. Oblicz pole powierzchni bocznej ostrostupa prawidlowego szesciokatnego,

ktérego krawedz podstawy ma dlugos¢ 6, a kat pomiedzy krawedzig boczng i wysoko$cig

ostrostlupa ma miarg 60°.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria07.

Ustaw jednakowa wartos¢ suwakow a i b.

Wiacz pola wyboru wysoko$¢ ostrostupa, kat migdzy ptaszczyzna podstawy i
plaszczyzng sciany bocznej] BCW.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
wysoko$¢ podstawy, gdy znasz wysokos¢ ostrostupa.

Oblicz wysokos¢ podstawy, a nastepnie pole podstawy.

Oblicz objetos¢ ostrostupa.

Zadanie 2. Podstawg ostrostupa jest trojkat prostokatny réwnoramienny ABC (kat prosty przy

wierzchotku A). Krawedz AW jest prostopadta do ptaszczyzny podstawy, a $ciana BCW

tworzy z nig kat 45°. Wysoko$¢ ostrostupa ma dtugos¢ 12. Oblicz objetos¢ tego ostrostupa.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometria05.

Ustaw warto$¢ suwakow a=5 i b=2.
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Wiacz pola wyboru wysoko$¢ ostrostupa, kat migdzy ptaszczyzna podstawy i
krawedzig boczng BW.

Korzystajac z tw. Pitagorasa oblicz dlugos¢ odcinka BS.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
wysokos$¢ ostrostupa, gdy znasz dlugos$¢ odcinka BS.

Korzystajac z tw. Pitagorasa oblicz dtugo$¢ odcinkéw AW=DW oraz BW=CW.
Kliknij przycisk Siatka.

Oblicz pole $§ciany ADW.

Oblicz pole scian ABW 1 CDW, korzystajac z faktu, ze sg to trojkaty prostokatne.
Oblicz pole sciany BCW, korzystajac z faktu, ze jest to trojkat rOwnoramienny.
(Mozesz wykorzysta¢ tw. Pitagorasa do obliczenia wysoko$ci trojkata, lub wzor
Herona na pole trojkata o znanych bokach).

Oblicz pole podstawy ostrostupa, a nastepnie pole powierzchni catkowite;j.

Zadanie 3. Podstawg ostrostupa jest prostokat o bokach 2 i 5. Spodek wierzchotka ostrostupa

lezy w potowie krétszego boku. Dhuzsze krawedzie tworza z plaszezyzng podstawy kat 45°.

Oblicz pole powierzchni catkowitej tego ostrostupa.
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Temat: Walec i stozek - przypomnienie wiadomosci.

Zadanie 1. Pole powierzchni bocznej walca, ktorego podstawa ma $rednicg 4 jest rowne 8.
Oblicz wysokos$¢ walca.

Zadanie 2. Przekroj osiowy walca jest kwadratem o boku dtugosci 6. Oblicz obj¢tosé walca.
Zadanie 3. Przekroj osiowy stozka jest trojkatem rownobocznym o boku dlugosci 6. Oblicz
pole powierzchni bocznej stozka.

Zadanie 4. Objetos¢ walca, w ktorym wysoko$¢ jest trzykrotnie dtuzsza od promienia
podstawy, jest rowna 24w, Oblicz dlugos$¢ promienia walca.

Zadanie 5. Przekatna przekroju osiowego walca ma dlugos¢ V19, a wysokos$¢ walca jest

réwna V15. Oblicz promien walca.

Zadanie 6. Tworzaca stozka jest rowna 5 c¢cm, a $Srednica podstawy jest rowna 6 cm. Oblicz
objetos¢ stozka.

Zadanie 7. Powierzchnia boczna stozka po rozwinigciu na plaszczyzne jest ¢wiartka kota o

promieniu 8 cm. Oblicz wysoko$¢ tego stozka.
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Temat: Zastosowanie trygonometrii do obliczania objetosci i pola

powierzchni walcow i stozkow.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometrial2.

Wiacz pola wyboru Przekroj osiowy, Tworzaca walca BC, Srednica walca, Przekatna
przekroju osiowego, Kat nachylenia przekatnej przekroju do ptaszczyzny podstawy.
Oblicz $rednice walca.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
tworzaca walca (rowng wysokosci walca), gdy znasz jego $rednica.

Oblicz pole powierzchni bocznej walca.

Zadanie 1. Przekatna przekroju osiowego walca tworzy z plaszczyzng podstawy kat 30°.

Oblicz pole powierzchni bocznej walca, jezeli jego promien ma dlugosé 3.

Instrukcja obshlugi apletu:

Otworz aplet stereometrial3.

Wilacz pola wyboru Wysokos$¢ stozka, Tworzaca stozka AW, Promien stozka, Kat
migdzy tworzaca AW 1 plaszczyzng podstawy.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczyé
promien stozka, gdy znasz jego wysokos$¢.

Oblicz promien stozka.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
tworzaca stozka, gdy znasz jego wysokos$¢.

Oblicz tworzacg stozka, a nastepnie pole powierzchni bocznej stozka.

Zadanie 2. Promien stozka tworzy z tworzaca kat 30°, a wysokos$¢ stozka jest rowna 6. Oblicz

pole powierzchni bocznej stozka.

Instrukcja obshlugi apletu:

Otworz aplet stereometrial2.

Wilacz pola wyboru Wysokos¢ walca 0102, Promien walca, Odcinek faczacy brzeg
podstawy ze $rodkiem drugiej podstawy, Kat miedzy odcinkiem laczacym brzeg
podstawy ze $rodkiem drugiej podstawy i wysokoscig walca.

Okres$l funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
wysokos$¢ walca, gdy znasz dlugo$¢ odcinka AO2, ktory jest rowny tworzacej stozka
wpisanego w walec.

Oblicz wysokos$¢ walca.
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Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata, ktora pozwoli ci obliczy¢
promien walca, gdy znasz dlugos$¢ odcinka AO-.

Oblicz promien walca, a nastepnie jego objetosc.

Zadanie 3. W walec wpisano stozek o tworzacej 20 i kacie pomigdzy tworzacg i wysokosScig

60°. Oblicz objetos¢ walca.

Instrukcja obshugi apletu:

Otworz aplet stereometrial3.

Wiacz pola wyboru Wysokos¢ stozka, Tworzaca stozka AW, Tworzaca stozka BW,
Promien stozka, Kat rozwarcia stozka, Kat miedzy tworzaca i wysokoscia.

Oblicz miar¢ kata miedzy tworzacg 1 wysokoscia.

Wyltacz pole wyboru Kat rozwarcia stozka.

Okresl funkcje trygonometryczng zaznaczonego kata (kolor btekitny), ktoéra pozwoli ci
obliczy¢ promien stozka, gdy znasz jego tworzaca.

Oblicz promien stozka, a nastepnie pole powierzchni catkowitej stozka.

Zadanie 4. Kat rozwarcia stozka ma miar¢ 80°. Tworzaca ma dlugos¢ 50. Oblicz pole

powierzchni catkowitej stozka.
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