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I. Wprowadzenie

Materialy edukacyjne pod tytutem ,Okiem matematyka” opracowano w ramach
realizowanego przez Polskie Towarzystwo Matematyczne projektu ,Wespot w  zespot
Z Matematyka bez Granic” wspotfinansowanego ze S$rodkéw Unii Europejskiej, w ramach
Europejskiego Funduszu Spotecznego.

Suplement podrgeznika I ,,Okiem matematyka” stanowi dodatek do materiatow edukacyjnych
adresowanych do uczniéow drugiej klasy gimnazjum kontynujacych =zajecia pozalekcyjne
z matematyki, w ramach Projektu, realizowanego w latach 2009 — 2012 w szkotach z wojewodztw:
kujawsko-pomorskiego, lubuskiego i zachodniopomorskiego.

Projekt ,,Wespdt w zesp6t z Matematyka bez Granic” wpisuje si¢ w ponadregionalny program
rozwijania umiej¢tno$ci uczniow w zakresie kompetencji kluczowych, ze szczegdlnym
uwzglednieniem nauk matematyczno - przyrodniczych i jezykéw obcych.

Celem projektu ,,Wespot w zespot z Matematyka bez Granic” jest podnoszenie kompetencji
kluczowych uczniéw ze szkot podstawowych, gimnazjalnych i ponadgimnazjalnych w zakresie
ksztattowania umiejetnosci opisywania w jezyku matematyki otaczajgcego Swiata, stawiania
hipotez i ich weryfikowania, rozwigzywania problemow w tworczy sposob, integracji zespotu
klasowego, skutecznego porozumiewania si¢ w roéznych sytuacjach, efektywnego wspotdziatania
w zespole oraz interdyscyplinarnego spojrzenia na otaczajacg nas rzeczywistos¢ z uwzglednieniem
znajomosci jezykow obcych.

Suplement podregcznika | ,,Okiem matematyka” zawiera trzy pakiety edukacyjne zgodne
Z podstawg programowa ksztatcenia ogélnego z zakresu matematyki dla szkol podstawowych
I gimnazjow. Materialy edukacyjne zawarte w podreczniku majg by¢ zroédlem do wzbogacenia
tre$ci zawartych w ramowym programie nauczania z zakresu matematyki realizowanych na
zajeciach lekcyjnych w szkotach, z ktorych pochodza uczestnicy Projektu, rozszerzenia ich oraz
przygotowaniem uczniéw do udziatlu w konkursach przedmiotowych.

Podzial materiatu edukacyjnego na trzy bloki tematyczne zostat opracowany na podstawie
programu nauczania ,,Matematyka z plusem” (numer dopuszczenia DPN 5002- 17/08) oraz
podrecznika pod redakcja Malgorzaty Dobrowolskiej, Matematyka 1, dla klasy I, Gdanskie
Wydawnictwo Oswiatowe, Gdansk 2010 zgodnie z podstawg programowa ksztatcenia ogdlnego dla
gimnazjow 1 szkot ponadgimnazjalnych, ktorych ukonczenie umozliwia uzyskanie $§wiadectwa
dojrzatosci po zdaniu egzaminu maturalnego.

Pakiety edukacyjne GN-1.1, GN-1.2 i GN-1.3 zawarte w suplemencie podrecznika sg
wzbogaceniem i poglebieniem tresci merytorycznych odpowiednich pakietow G-1.1, G-1.2 i G-1.3
zawartych w podrgczniku ,,Polubi¢ matematyke”, opracowanego na potrzeby projektu ,,Wespot
W zespot z Matematyka bez Granic” adresowanego do uczniéw pierwszej klasy gimnazjum.

Ze wzgledu na harmonogram realizacji pakietow naprawczych ich treSci wzbogacone sa
0 wiedz¢ i umiejetnosci przewidziane programowo w klasie drugiej gimnazjum.
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Pakiety edukacyjne zawarte w suplemencie podrecznika ,,Okiem matematyka” beda
realizowane (zgodnie z terminarzem), w ramach planu naprawczego, na zaj¢ciach pozalekcyjnych
w klasach ze szkot, ktore dotaczyty do Projektu w potowie roku szkolnego 2009/2010 lub zespoty
klasowe uczestniczace w roku szkolnym 2009/2010 w Projekcie, ktore z roznych powodow nie
zrealizowaly pakietow G-1.1, G-1.2 i G-1.3 przeznaczone do realizacji w pierwszej klasie
gimnazjum.

Materiaty podane w kazdym pakiecie edukacyjnym zaplanowano do realizacji na cztery
godziny lekcyjne — zaje¢ pozalekcyjnych zwanych - ,,Spotkaniami zespolow MbG”.

Zajecia te moga by¢ realizowane w nastgpujacy sposob: ,,Spotkanie 1 zespotow MbG” —
2 godziny lekcyjne, ,,Spotkanie 2 zespotow MbG” — 2 godziny lekcyjne.

»Spotkania zespotoéw MbG” (4 godziny lekcyjne) zawieraja state elementy:

e zaplanowanie i podziat zadan,
e realizacj¢ zatozonych planow,

e rozwigzanie zestawu zadan ,,Rozwigzmy razem” w tym jednego zadania w jezyku
obcym,

e udokumentowanie pracy zespotow,
e podsumowanie i oceng pracy zesptow.

Realizacja kazdego pakietu edukacyjnego zostanie poprzedzona jedna godzing lekcyjna
przygotowan ksztattujacych pozadane umieje¢tnosci (wskazane przez Autorow Pakietu) pod
kierunkiem nauczyciela: spotkanie pierwsze — ¢wiczenia otwierajace. Kolejne 2 godziny zostang
poswiecone na rozwigzywanie zadan w wyodrebnionych zespotach — rozwigzmy razem, natomiast
ostatnia godzina powinna stanowi¢ — ¢éwiczenia podsumowujace - podsumowujgce postepy
uczniow - rozwigzania zestawow zadan ,,Rozwigzmy razem” w klasie drugiej gimnazjum.

Cwiczenia otwierajace odbywaja sie zgodnie z terminarzem obowiazujacym w danym pakiecie
1 sg przeprowadzane przez nauczycieli matematyki w danej klasie w siedzibie szkot, z ktorych
pochodzg uczestnicy Projektu.

Zadania z ,Cwiczen otwierajacych” sa treningiem do rozwiazywania zestawu
»Ro0zZwiazmy razem”.

Rozwigzane zadania przez zespoty uczniow z kazdego zestawu zadan ,,Rozwigzmy razem”
sprawdza nauczyciel matematyki uczestniczacy w Projekcie i ocenia je wedtug otrzymanego klucza
w danym pakiecie. Arkusze rozwigzan zestawu zadan ,Rozwigzmy razem” stanowia
kazdorazowo zalacznik do raportu z realizacji danego pakietu edukacyjnego.

Pierwsze zadanie podawane jest w jezyku obcym (angielskim, francuskim, niemieckim,
hiszpanskim 1 wtoskim). Nalezy je przettumaczy¢, rozwigza¢ i rozwigzanie poda¢é w wybranym
jezyku obcym.

W rozwigzaniu zestawu zadan ,Rozwigzmy razem” uczestniczy cala klasa (pracujac
w odpowiednio dobranych grupach). Czas na rozwigzanie zadan wynosi 90 minut.

Oceniana jest rowniez strona graficzna i estetyka przedstawionych rozwigzan. Uczniowie moga
korzysta¢ ze stownikow jezykowych, przyborow geometrycznych, nozyczek, kredek 1 flamastrow.
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Zakres wspolpracy z nauczycielami w zakresie realizacji pakietow edukacyjnych w ramach
projektu ,,Wespot w zespol z Matematyka bez Granic”:

zaplanowanie termindéw zaje¢ pozalekcyjnych,
realizacja pakietow edukacyjnych zgodnie z wytycznymi Projektodawcy,
przygotowanie raportu z realizacji kazdego pakietu edukacyjnego:

o podanie terminéw, w ktorych odbyty sie zajecia;

o odnotowanie frekwencji;

o uwagi dotyczace realizacji zaje¢;

o dane dotyczace zestawu ,,Rozwigzmy razem”,;

przestanie raportu wraz z lista obecno$ci ucznidw na zajeciach oraz arkuszami
rozwigzan zestawu ,,Rozwigzmy razem” na adres Punktu Konsultacyjnego Projektu,

aktualizacja stanu osobowego zespotu klasowego,

wspotdzialanie w zakresie monitoringu i ewaluacji dotyczacej realizacji Projektu.

Il. Cele edukacyjne zajec pozalekcyjnych z zakresu matematyki

Realizacja projektu ,,Wespot w zespot z Matematykg bez Granic” - ,,Okiem matematyka”
w roku szkolnym 2010/2011 zmierza¢ bedzie do realizacji nastepujacych celow ogoélnych:

Stwarzanie mozliwos$ci rozwoju uzdolnief ucznia.
Rozwijanie umiej¢tnosci wnioskowania oraz stawiania 1 weryfikowaia hipotez.

Ksztalcenie umiejetnosci czytania tekstu matematycznego ze zrozumieniem Oraz
analizowania ich z wykorzystaniem poje¢ 1 technk matematycznych.

Wspomaganie i wzmocnienie procesu edukacyjnego, jakiemu podlegaja uczniowie
szko6t.

Rozwijania umiejetnosci interpretowania danych.

Ksztaltowanie umiej¢tnosci stosowania schematéw, symboli literowych, rysunkow
I wykresow w sytuacjach zwigzanych z zyciem codziennym.

Ksztaltowania wyobrazni przestrzennej.

Wyrabianie umiejetnosci logicznego analizowania problemu.
Dostrzegania analogii w dziatach matematyki.

Umiejetne postugiwanie si¢ jezykiem matematycznym.

Wyrabianie umiej¢tnosci porozumiewania si¢ 1 wspolpracy w zespole.
Cwiczenie umiejetnosci logicznej argumentacii.

Doskonalenie postugiwania si¢ jezykiem obcym.

Uaktywnienie ucznidow i zachgcanie do wysitku umystowego.

Cele szczegotowe kazdego pakietu edukacyjnego umieszczone sg przy poszczegdlnych pakietach.
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lll. Warunki organizacyjne zaje¢ w ramach Projektu

1. Adresaci zaje¢ pozalekcyjnych

Zgodnie z modyfikacja Projektu — zajecia pozalekcyjne przeznaczone sg dla uczniéw drugiej
klasy gimnazjum, ktorzy z réznych powodow nie zrealizowali pakietow edukacyjnych: G-1.1,
G-1.2 i G-1.3 zawartych w podrgczniku I ,,Polubi¢ matematyke” adresowanych do uczniow klasy
pierwszej gimnazjum oraz chcg utrwali¢, poszerzy¢ wiedz¢ oraz rozwija¢ i udoskonali¢ swoje
umiejetnosci w zakresie kompetencji kluczowych, ze szczegdélnym uwzglednieniem nauk
matematyczno-przyrodniczych i jezykoéw obcych.

2. Wymagania wstepne
Uczen kontynuujacy realizacje Projektu powinien:
e 7Zna¢ podstawy przynajmniej jednego jezyka nowozytnego - czyta¢ ze zrozumieniem,
thumaczy¢ wyrazy, budowac proste zdania.
e Postugiwac si¢ stownikiem wyrazéw obcych.
e Wykonywa¢ dzialania pamigciowe i pisemne na liczbach wymiernych.
e Oblicza¢ potggi o wyktadniku naturalnym i catkowitym.
e Oblicza¢ pierwiastki drugiego i trzeciego stopnia.
e Wykonywac obliczenia procentowe.

e Posiada¢ umiejetnos¢ odczytywania i analizy informacji przedstawionych w formie
diagramu lub tabeli.

e Wykonywac¢ dziatania na wyrazeniach algebraicznych.

e Zapisywac warunki zadania za pomocg rownan i uktadow rownan.

e Rozwigzywac rOwnania stopnia pierwszego.

e Rozwigzywac uklady rownan z dwiema niewiadomymi.

e Znac i stosowac podstawowe jednostki miar.

e Rozroznia¢ podstawowe figury geometryczne i oblicza¢ ich pola i obwody.
e Oblicza¢ pola powierzchni i objetosci graniastostupow i ostrostupow.

e Rozwigzywac zadania tekstowe.

3. Sylwetka uczestnika zaje¢ po drugim roku realizacji Projektu
Zaktadamy, ze prowadzenie zaje¢ pozalekcyjnych z matematyki w roku szkolnym 2010/2011
w ramach Projektu pozwoli na:
e Aktywizacjg¢ uczniow.
e  Wyksztatcenie postawy nieustgpliwosci i Uporu w rozwigzywaniu zadan.
e  Wyksztalcenie umiej¢tnosci uzasadniania wlasnego stanowiska.

e  Wyksztatcenie umiej¢tnosci argumentowania i przekonywania innych.
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e  Wyksztalcenie umiejetnosci pracy w zespole z uwzglednieniem rol zadaniowych.

e  Wyksztalcenie umiejgtnosci zaplanowania i wlasciwego wykorzystania czasu na nauke.
e Lepsze poznanie ucznidéw i ich potrzeb w obrgbie grupy zadaniowe;.

e Pokazanie uzytecznosci matematyki w zyciu codziennym.

e Wykorzystanie zdobytej wiedzy na sprawdzianie po gimnazjum.

e Uzyskanie pozytywnego stosunku do przedmiotu.

4. Czas trwania zaje¢ w ramach realizacji Projektu

Czas trwania zaj¢¢ uzalezniony jest od organizacji roku szkolnego i sktada si¢ z trzech etapow.
Kazdy etap obejmuje jeden rok nauki szkolnej i polega na realizacji siedmiu pakietow
edukacyjnych w wymiarze 28 godzin lekcyjnych (po 4 godziny na jeden pakiet).

IV. Metody i formy uczenia sie

Nauczyciele prowadzacy zajecia w ramach Projektu powinni, podczas pracy z uczniami,
wystepowa¢ w roli tutorow i przewodnikow w drodze nabywania umiejetnosci | wiedzy,
dbajac o to, aby proces realizacji Projektu byt dostosowany do mozliwosci uczestnikow
I jednoczesnie przebiegatl sprawnie. W uzgadnianiu wykonywania zadan dominowaé¢ powinno
dazenie do rzeczowego przekonywania si¢, kompromisow 1 osiggania consensusu.

Wskazane jest, aby nauczyciele zachecali uczestnikow danego zespotu do podejmowania
roznych rol spotecznych 1 zadaniowych w ramach pracy w grupie, np.: przewodniczacych,
sekretarzy, ekspertow (naukowych, organizacyjnych), kierownikow prac, asystentow, prezenterow,
reprezentantow itp., a takze, aby inspirowa¢ milodziez do zamiany tych ro6l w zalezno$ci
od wykonywanego zadania.

Wskazane jest takze, opracowanie przez kazdy zespot wiasnego logo oraz nazwy, ktore beda
stalymi elementami znakowania materialéw 1 poglebiania identyfikacji z grupa.

Gloéwng formg pracy z uczniami jest praca w grupach. Mozna tez zastosowac¢ takie metody jak:
dyskusja, metoda ¢wiczeniowa 1 burza mozgow. Zakladamy, ze dzigki pracy w zespotach
zadaniowych, uczniowie bgda mieli mozliwos¢ rozwing¢ abstrakcyjne myslenie i udoskonali¢
umiejetnos$é tworczego rozwigzywania problemoéw. Szczegodlne korzysci z pracy w zespole maja
uczniowie mniej zdolni. Taka forma zaje¢, ma czgsto decydujacy wptyw na zmiang ich postawy
wobec przedmiotu, zwigksza zainteresowanie zaj¢ciami i niejednokrotnie pomaga osiagnaé lepsze
wyniki w nauce. Dzigki czynnemu udzialowi w pracach i osiagnigciach zespotu zadaniowego,
uczniowi nabiorg wiary we wilasne sily 1 chetniej uzupelnig braki wiedzy zdobytej na zajgciach
lekcyjnych z zakresu matematyki i1 jezykow obcych.

W czasie indywidualnej pracy z podrecznikiem uczen moze skorzysta¢ z nastgpujaych porad
doskonalgcych umiejetnos$¢ rozwigzywania zadan:
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e Przeczytaj zadanie kilkukrotnie.

e Jezeli zadanie dotyczy konkretnej sytuacji, postaraj si¢ sobie tg sytuacje wyobrazic.
Mozesz wykona¢ rysunek do zadania.

e Ustal, co jest niewiadomg w zadaniu i co wystarczy wiedzie¢, by tg niewiadomg ustalic.

e Wyodrebnij dane z zadania i ustal, czego mozesz si¢ na podstawie tych danych
dowiedziec.

e Ulodz plan rozwigzania i wykonaj go.

e Sprawdz czy Twoje rozwigzanie jest poprawne.

V. Pakiety edukacyjne

Pakiet GN-1.1 ,,Liczbowy zawrot glowy”

Dziatania arytmetyczne w zbiorze liczb wymiernych.
Kolejnos¢ wykonywania dziatan.

Cechy podzielnosci liczb.

Wielokrotnosci liczb.

Prawa 1 wlasnosci dziatan.

Poréwnywanie i porzadkowanie liczb.

Pakiet GN-1.2 ,Swiat w procentach”

Obliczanie procentu danej liczby.
Obliczanie, jakim procentem jednej liczby jest druga liczba.
Obliczanie liczby na podstawie danego jej procentu.
Wykorzystanie obliczen procentowych w praktyce.

Pakiet GN-1.3 , W Literlandii”

Zapisywanie tresci matematycznych za pomoca wyrazen algebraicznych.
Przeksztatcanie wyrazen algebraicznych.

Przeksztatcanie wzorow.

Obliczanie warto$ci wyrazen algebraicznych.

Rozwigzywanie rownan i uktadéw réwnan.

Obliczanie pol i obwodow figur plaskich.

Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespdt w zespét z Matematyka bez Granic"
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Pakiet GN-1.1 , Liczbowy zawrét gtowy”

| Tresci merytoryczne:
e dziatania arytmetyczne w zbiorze liczb wymiernych,
e kolejnos¢ wykonywania dziatan,
e cechy podzielnosci liczb,
e wielokrotnosci liczb,
e prawa i wlasnosci dziatan,

e poréwnywanie i porzadkowanie liczb.

Il Cele szczegdtowe:
¢ uczen wykonuje dziatania na liczbach wymiernych,
e uczen zna i stosuje kolejno$¢ wykonywania dziatan,
e uczen stosuje w praktyce ceche podzielnosci przez 3,
e uczen wykorzystuje w praktyce wielokrotnosci liczb,
e uczen wykorzystuje uktady rownan do rozwigzywania prostych zadan tekstowych,

e uczen rozwigzuje zadania praktyczne z zastosowaniem dziatan na liczbach wymiernych.

Il Metody i formy pracy:
e praca w grupach,
e burza mézgow,
e meta — plan,

e mapa mysli.

IV Przebieg zajec:
Spotkanie 1: ,,Cwiczenia otwierajace” (1 godzina lekcyjna)

1. Sprawy organizacyjne (sprawdzenie obecnosci).
2. Podzial uczniéw na zespoty zadaniowe (grupy 4 - 5 osobowe).

3. Wybodr liderow, sekretarzy, asystentow poszczegélnych grup (zespoly zadaniowe
w innym sktadzie niz na poprzednich spotkaniach).

4.Praca w grupach: kazdy zesp6t wymysla dla siebie nazwe (zwigzang z matematyka,
dziataniami spotecznymi, historycznymi lub wspdlczesnymi postaciami $wiata odkry¢,
dokonan naukowych) oraz l0go zespotu.

5. Przedstawienie nazw i logo przez poszczegodlne grupy.

6.Rozdanie kazdej z grup zestawow ¢wiczen otwierajacych oraz materialdow potrzebnych do
rozwigzywania zadan.

Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespdt w zespdt z Matematyka bez Granic"
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8. Przedstawienie i pordwnanie rozwigzan zadan przez przedstawicieli grup.
9. Zebranie kart z rozwigzaniami.

10. Podsumowanie zaje¢.

11. Zakonczenie zajec.

Uwaga: Rozwigzania poszczegdlnych zadan uczniowie powinni zapisywa¢ na oddzielnych
kartkach, podpisanych nazwa zespolu i oznakowanych poprzez logo. Materiaty dla uczniéw
stanowi pierwsza strona dokumentu ,,Cwiczenia otwierajace”.

Bibliografia do zestawu éwiczen otwierajacych
[1] Gladysiewicz M., Motylinska B., Matematyka 1. Zeszyt ¢wiczen ucznia, Operon,
Gdynia 2007 (zadanie 3)
[2] Russel K., Carter P., Lamigtowki liczbowe, GWO, Gdansk 2006 (zadaniel,zadanie 2)
[3] Praca zbiorowa, Matematyka 2001, klasa 6. — poradnik dla nauczyciela, WSIP,
Warszawa 1998 (zadanie 4)

Spotkanie 2: ,Rozwigzmy razem” (2 godziny lekcyjne)

1. Uczniowie siadaja we wczesniej ustalonych zespotach zadaniowych.
2. Nauczyciel rozdaje jeden egzemplarz zestawu zadan ,,Rozwigzmy razem”.

3. Uczniowie dokonuja podziatu, ktéra grupa bedzie rozwigzywata dane zadanie. Zestaw zadan
uczniowie powinni pocig¢ i rozdzieli¢ zadania do odpowiednich grup.

4. Kazda grupa rozwigzuje zadania samodzielnie. Po rozwigzaniu zadania uczniowie redaguja
odpowiedzZ na karcie odpowiedzi (kartka formatu A4).

5. Jezeli dany zespot zadaniowy zakonczy prace, to jej czlonkowie powinni przytaczyé sie
I pomo6c w rozwigzywaniu zadan innym grupom.

6. Nauczyciel zbiera karty z rozwigzanymi zadaniami.
7. Zakonczenie zajec.

Bibliografia do zestawu rozwigzmy razem:

[1] Bogusz L., Zarzycki P., Zielinski J., Lamigtowki logiczne. Tom 1, GWO, Gdansk 2007
(zadanie 5)

[2] Dobrowolska M., Jucewicz M., Karpinski M., Krzyzanowska M., Matematyka 2. Zeszyt
¢wiczen-gimnazjum, GWO, Gdansk 2008 (zadanie 6)

[3] Gtadysiewicz M., Motylinska B., Matematyka 1. Zeszyt ¢wiczen ucznia, Operon, Gdynia
2007 (zadanie 1, zadanie 4)

[4] Janowicz J., Matematyka w gimnazjum. Zbior zadan konkursowych, GWO, Gdansk 2005
(zadanie 7, zadanie 9)

[5] Russel K., Carter P., Lamiglowki liczbowe, GWO, Gdansk 2006 (zadanie 3, zadanie 8)

[4] Praca zbiorowa. Matematyka 2001, klasa 6. — poradnik dla nauczyciela, WSIiP, Warszawa
1998 (zadanie 2)

[5] Prokopiuk W, Matematyka w szkole, nr 24, marzec-kwiecienn 2004, Domina dla klasy
| gimnazjum (zadanie 10)
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Spotkanie 3. ,,Cwiczenia podsumowujace” (1 godzina lekcyjna)

1. Nauczyciel rozdaje poprawione i wypunktowane karty pracy zespotom zadaniowym.
2. Liderzy poszczeg6lnych grup prezentuja rozwigzania zadan.

3. Nauczyciel ocenia prace zespotéw zadaniowych (pozytywne wzmocnienie).

4. Podsumowanie zaj¢c.

Uwaga: Karty odpowiedzi uczniéw z zestawu ,,Rozwigzmy razem” beda stanowi¢ zatgcznik do
raportu z realizacji zajec.
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Spotkanie 1: Cwiczenia otwierajace , Liczbowy zawrét gtowy”
Aufgabe 1. Katzen und Kanarienvogel (4 Punkte)

In einem Zooladen wurden nur Katzen und Kanarienvogel verkauft. Zum Kauf wurden insgesamt
72 Stiick Katzen und Kanarienvogel, alle im perfekten Zustand, angeboten.Wenn sie insgesamt 200
Beine hatten, dann wie viele Katzen und wie viele Kanarienvogel waren dort?

Exercise 1. Cats and Canaries (4 points)

Some zoological shop sells only cats and canaries. It were exposed in total 72 cats and canaries
together, all in perfect condition. They had together 200 legs, so how many cats and how many

canaries were there?

Esercizio 1. Gatti e canarini (4 punti)

Il negozio zoologico vendeva solo i gatti ed i canarini. Erano esposti in vendita in tot
canarini, tutti in stato perfetto. Se hanno avuto in totale 200 gambe, allora quanti el
quanti i canarini?

Exercice 1. Chats et canaris (4 points)

Dans une animalerie on ne vendait que des chats et des canaris. En tout, on a exposé a vendre
72 animaux, tous dans un excellent état.Combien de chats et combien de canaris y avait-il, s’ils
avaient en tout 200 pattes?

Tarea 1. Gatos y canarios (4 puntos)

La tienda zooldgica vendia solamente los gatos y los canarios. Pusieron en venta conjuntamente
72 gatos y canarios, todos en estado perfecto. Si tenian en total 200 piernas, ;/cuadntos habia gatos y
cuantos canarios?

Zadanie 2. Kwadrat magiczny (4 punkty)

Whpisz brakujace liczby od 1 do 16 tak, aby powstal kwadrat magiczny, w ktorym suma

liczb w kazdym wierszu i w kazdej kolumnie oraz na przekatnych jest rowna 34. bt 4 :\‘
15
5 10

Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespdt w zespét z Matematyka bez Granic"

wspotfinansowany przez Unie Europejska w ramach Europejskiego Funduszu Spotecznego 13



UNIA EUROPEJSKA
EUROPEJSKI
FUNDUSZ SPOLECZNY

KAPITAL LUDZKI

NARODOWA STRATEGIA SPOINOSCI

rok zat. 1919

Zadanie 3. Krzyzéwka pojecidwka (15 punktéw)

Rozwiaz krzyzowke:

1. Wynik dzielenia liczb.
2. Zajmuje drugie miejsce w dzieleniu; jest nig na przyktad liczba 8 w dziataniu 24:8=3.
3. Wyniki odejmowania.
4. Liczba naturalna wigksza od jednosci, podzielna tylko przez 1 i
samg siebie.
5. Na przyktad liczb catkowitych, dodatnich.
6. Liczby biorace udziat w mnozeniu.
7. Wynik mnozenia liczb.
8. Zajmuje pierwsze miejsce w dzieleniu.
9. Dodawane do siebie liczby.
10. Od odjemnej odejmujemy.
11. Liczba naturalna wigksza od 1 majaca wigcej niz dwa podzielniki.
12. Utamek zwykty, w ktorym licznik jest mniejszy od mianownika, to utamek ...
13. Dwie liczby nazywamy liczbami ..., jezeli ich suma jest rowna zero.
14. Inaczej zwane liczby catkowite dodatnie.
15. Zawsze pierwsza w odejmowaniu.
1 |
2 |
3
Hl
5| 1
i RN
7] |
8
9] ]
10 |
1| |
12 |
] 1
mi ]
15 | |
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Zadanie 4. Pomieszane dziatanie (6 punktow)

Rozetnij umieszczone ponizej kartoniki i dokoncz rozpoczgte dziatanie:

(2,25 - 12) 2,5+3=

21+3— 22 8 +6—2?—25?5
24 20 znj 8 g
1 2 5 17 3 1
(2—— —)-2— =+ =2
4 5 10 8 4 8
+3_25 15 Jr:«'._1}'5 3
4_(20 zn] 24 20 2 4
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Rozwigzania oraz schemat punktacji zestawu éwiczen otwierajacych
»Liczbowy zawrét gtowy”

Zadanie 1. Koty i kanarki (4 punkty)

Sklep zoologiczny sprzedawat tylko koty i kanarki. Wystawiono na sprzedaz tacznie 72 sztuki
kotoéw 1 kanarkdéw, wszystkie w doskonatym stanie. Jezeli mialy one w sumie 200 ndg, to ile byto
kotow, a ile kanarkow?

Rozwigzanie:
Niech

x - liczba kotow
y - liczba kanarkow

x+y=72
{4x+2}r=2l]l:l
x =28
{v=44

Odpowiedzi w jezyku obcym:

Im Zooladen waren 44 Kanarienvogel.
There were 44 canaries in the shop.
Al negozio erano 44 canarini.

Il y avait 44 canaris dans ce magasin.
En la tienda habia 44 canarios.

Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Poprawne przettumaczenie zadania na jezyk polski: 2
B Poprawne rozwigzanie zadania w jezyku polskim. 1
C Podanie odpowiedzi w wybranym jezyku obcym 1

Zadanie 2. Kwadrat magiczny (4 punkty)

Rozwiazanie:
Uzupetniony kwadrat magiczny:
4 [14]15] 1
917 |6 |12
5 |11/10| 8
16| 2 | 3 |13
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*
* *
* *
* *

o *

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py Tozwid punktow
A Za kazde poprawne uzupelnienie wiersza w kwadracie 0-4
przyznajemy 1 punkt
Zadanie 3. Krzyzéwka pojecidwka (15 punktow)
Rozwiazanie:
i [l Jo|rla|z
dlz[ile[l]n]i [K]
r{o|lz |nlilec|a
Iplifelr [wls]z]a
z|b i |o]fr
lclzly|n|[nlilk]i]
i [1 Jole|z |y]n]
[dlz]ile |l [n]a
s | k|t Ja[d[n]i [k]i |
lold]|jlelm|n]il|k
z|t|lo|z |o|n]a
wlt [als|c|i]w]y]
lplrfz e cli{w[n]y|[ml]i
nlalt Julrlall [n]e]
lo|d]jle|m|[n]a
Punktacja:
Czynno$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 4 punktow
Za kazda poprawnie udzielong odpowiedZ przyznajemy 1
A punkt 0-15

Zadanie 4. Pomieszane dziatanie (6 punktéw)

Rozwiazanie:

z 3 (21_42 S a3 _ (958 _qEY. o1t i _(4E_4EV. 5,3
(2’25_13)'2’54_;_(24 15) 2m—'_n} (zzu 12[:-} 22+ (120 12[:') 2+
L L ey s aes
202 4 8 4 ‘88 ‘8 7

y : . . Liczba
Czynno$¢ Etapy rozwigzania zadania punktéw
A Za kazdy poprawnie utozony kartonik przyznajemy 1 punkt 0-6
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Spotkanie 2: Rozwigzmy razem - ,Liczbowy zawroét giowy”

Aufgabe 1. Reiche Nowaks? (6 Punkte)

Die Familie Nowak besteht aus vier Personen: Eltern und zwei S6hnen im Alter
von 10 und 13 Jahre. Herr Nowak verdient 2100 Zloty und Frau Nowak 1250

Zloty. Im Mirz bekam Herr Nowak eine Primie von % des Gehalts, und Frau

Nowak eine Pramie von i des Gehalts. Berechne, mit einer Genauigkeit auf 1 Zloty, das

Einkommen fiir einen Familienmitglied im Mérz.

Exercise 1. Reach Nowaks? (6 points)

Nowak family consists of 4 persons: parents and two sons which are 10 and 13 years old.
Mr Nowak earns 2100 PLN and Mrs Nowak 1250 PLN. In March Mr Nowak got a premium equal

to % of his salary and Mrs Nowak a premium equal to E of her salary. Calculate the income in
March per one person of this family with 1 PLN accuracy.

Esercizio 1. Ricchi i signori Nowak? (6 punti)

La famigla Nowak si compone di quattro persone: i genitori e due figli di 10 e 13 anni. Signor
Nowak guadagna 2100 zloty, e signora Nowak 1250 zloty. In marzo signor Nowak ha ricevuto il
premio del valore di 17 stipendi e signora Nowak di 15 stipendi. Calcola con precisione di 1 zloty il
reddito per un membro della famiglia in marzo.

Exercice 1. Les Nowak riches? (6 points)

La famille Nowak se compose de quatre personnes : les parents et leurs deux fils de 10 et 13 ans.
Monsieur Nowak gagne 2100 zI et madame Nowak 1250 zIl. En mars, Monsieur Nowak a eu
augmentation de 17 et Madame Nowak de 15. Calcule avec une précision de 1 zl, le revenu par
personne en mars.

Tarea 1. é{Los Nowak ricos? (6 puntos)

La familia de Nowak se compone de cuatro personas: los padres y dos hijos de 10 y 13
anos. El sefior Nowak gana 2100 zlotys, la sefiora Nowak 1250 zlotys. En el mes de

~ e . 1 . -
marzo, el sefior Nowak recibi6 la prima de valor de = del salario y la sefiora Nowak la

1 . . .
de valor de - del salario. Calcula con la exactitud de 1 zl , la renta para un miembro de
la familia en marzo.
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Zadanie 2. Dziatanie po przejsciu tornada (8 punktéw)

Wytnij podane kartoniki i utdz z nich dziatanie.

Zadanie 3. Fotel i pantofle (3 punkty)

Jakim cyfrom odpowiadajg litery w rownaniu?

FO-TEL=IPAN =TO-FLE

W réwnaniu nie wystepuje zero.

Zadanie 4. Krzyzéwka obliczenidwka (10 punktéw)

POZIOMO:
AL(=7)-375-(— =) - (—179)=
A5 Odwrotnos¢ liczby (| —2%] :

B3 Podwojony iloraz liczb 700 i 4
D1 Potowa iloczynu liczb 141 8

D5 Iloraz sumy liczb 17 1 19 przez ich r6znice
PIONOWO:

Al lloczyn liczb (-7) i (-4) zmniejszony o 10

A4 Liczba przeciwnado 4 + (—12):(—2) - (—6)

C2 Podwojona roznica liczb 216 1 89

E1 Liczba przeciwna do iloczynu liczb (-4) i 16

E4 Odwrotno§¢ liczby (—22): (—63)

(—63)

geg | [1hxd=| |03~ 1hxd-
- h)xd= | |-

3l fest] |s-ahe| | BesB-s=of
- 24) ol || B -2+

Ol B W N -
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Zadanie 5. Pentominowe sumy (3 punkty)

Kamienie pentomina nalezy wycia¢ i przestawic tak, aby suma cyfr w kazdym wierszu wynosita 60,
a w kazdej kolumnie — 36. Kamienie mozna dowolnie obraca¢ i przektada¢ na druga strong.

Na srodku trzeciego wiersza powinna pojawic si¢ liczba 1980.

3 6 9 416 9]2 919|686
6151512 8|6 9|8 2|2
617 5 1|9|8|0]3 8|8
5 919|4 6 8|8|9 7|8
_B—]L 6151715 9 7T]|6]4
5 9 3j8l2 5 @8 812 7T

Zadanie 6.Szyfrogram (6 punktéw)
Po rozwigzaniu szyfrogramu otrzymasz nazwisko polskiego matematyka.

IV By fallE s (0,2)3 - (<0,2)* - (-0,2)°
(-12) - (-13): (-13) T 027 - (<020 -1

(§)~'84 = —2%: 1 ’2% % 2 |1 58 .(0,1) E
) 1] 0

(-0,1)7 - (=0,1)2 5

on-oip O (-13) '("1%)8’('%)“ o3 )

zh, a trzy jogurty i dwa soczki kosztuja 7,20 zt. Czy 20 zt wystarczy, aby kupié
cztery soczki, cztery batony i cztery jogurty?

20
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Zadanie 8. Potrdjny tor przeszkdd (2 punkty)

Wstaw w pola toru pozostate liczby z listy w taki sposob, zeby suma dowolnych trzech kolejnych
liczb na torze byta podzielna przez 3.

p—

S S
o

NS N W N —
O N & wn

Zadanie 9. Potrzebny hydraulik (4 punkty)

{ N
\

W pewnej tazience popsuly si¢ dwa krany. Z jednego — nad umywalka — woda \
kapie co 1,5 sekundy, a z drugiego — nad wanng — co 1,8 sekundy. O godzinie (u 1%
11:59 z obu kranéw po raz pierwszy jednoczesnie spadta kropla wody. lle razy . m‘

jeszcze do potudnia taka ,,zbiezno$¢” si¢ powtdrzy? C’\/J\(w A
s
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Zadanie 10. Domino matematyczne (5 punktéw)

Wytnij i ut6z kartoniki domina.

START 3.3 (3-1)-8 (-1 :3
—025: } 075-4):2 \@ ﬁs—_l
=1l
vas G-9: 26-1} :
-1 (-3)*- -1y i) ~03-(-0,7)
(-%)-(-02-1%) ? liczby 75 (-14+95):(-01) (16 - 6)?

s % $-% 0,024 : 0,6
e Tor (3:(1-9)) META
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Rozwigzania oraz schemat oceniania zestawu
Rozwigzmy razem — , Liczbowy zawroét giowy”

Zadanie 1. Bogaci Nowakowie? (6 punktéw)

Rodzina Nowakow sktada si¢ z czterech osob: rodzicéw 1 dwoch synéw w wieku 10 1 13 lat. Pan
Nowak zarabia 2100 zt, a pani Nowak 1250 zi. W marcu pan Nowak otrzymat premi¢ o wartosci %

pensji, a pani Nowak o 5 pensji. Oblicz z doktadnoscig do 1 zt dochod na jednego cztonka rodziny
Nowakow W marcu.

Rozwigzanie:

1
7 2100 = 300
2100 + 300 = 2400

1
E- 1250 = 250

1250 + 250 = 1500

2400 + 1500 = 3900

3900:4 =975

Odpowiedzi w jezyku obcym:

Das durchschnittliche Einkommen fiir einen Familienmitglied betragt 975 pln.
The average income per a person in March was equal to 975 pln.

Il reddito medio per un membro della famiglia fa 975 pln.

Le revenu moyen par personne est de 975 pln.

La renta media por un miembro de la familia es 975 pln.

Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Poprawne przettumaczenie zadania na jezyk polski: 2
B Poprawne rozwiazanie zadania w jezyku polskim. 2
C Podanie odpowiedzi w wybranym jezyku obcym. 2

Zadanie2. Dziatanie po przejsciu tornada (8 punktéw)

Rozwiazanie:
a) Prawidlowo utoZone kartoniki powinny utworzy¢ nastepujace dziatanie:
1 1y 1 2 1y 1 11 51 1
(2——1—)-—=(2——1—)-—= 1——==-===
2 4/ 5 4 4/ 5 4 5 45 4
b) Prawidtowo utozone kartoniki powinny utworzy¢ nastepujace dziatanie:

1 1 1 1 3 4 1y 11 4 55 48
(3——2—)+(4-2——3—)=(3——2—)+(9—3—)= +5-=—+5

4 3 4 "5 12 ‘12 5/ 12 "5 60 60
103 43
T 60 60
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Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
n Py ¢ punktow
A Ulozenie kartonikow w podpunkcie a. 0-4
Poprawne utozenie 2 kartonikow 1
Poprawne utozenie 3 kartonikow 2
Poprawne utozenie 4 kartonikow 3
Poprawne utozenie 5 kartonikoéw 4
B Ulozenie kartonikdw w podpunkcie b. 0-4
Poprawne utozenie 2 kartonikow 1
Poprawne utozenie 3 kartonikow 2
Poprawne utozenie 4 kartonikow 3
Poprawne utozenie 5 kartonikow 4
Zadanie 3.Fotel i pantofle (3 punkty)
Rozwigzanie:
12-483 = 5796 = 42 - 138
Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py T0zWia punktéw
A Prawidtowe uzupehienie catego rownania. 3
Zadanie 4. Krzyzéwka obliczeniowka (10 punktéw)
Rozwiazanie:
Poprawnie wypetniona krzyzowka:
A|B|C|D]|E
11119 5 |6
2 |8 2 4
3 31510
4 13 4 2
52 |8 118
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Za kazda prawidlowo wpisang odpowiedz przyznajemy 1 0-10
punkt.
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Zadanie 5. Pentominowe sumy (3 punkty)

Rozwigzanie:
Poprawnie utozone kamienie:

5 9 3[3 8[7
8[1]6]8 2[4
5 5 9[1]9]8
8l7[2]9 5]9
6(9 8 6|62
45 6]9[6]6
Punktacja:
Czynno$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Poprawne utozenie wszystkich kamieni pentomina. 3
Zadanie 6. Szyfrogram (6 punktow)
Rozwigzanie:
Poprawnie wypeiniona tabelka:
_2 : 7 171 -1
4 4 40
W T | E )
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
n Py 2 punktow
A Za poprawne obliczenie wskazanych dziatan i wpisanie 0-6
litery w odpowiednim miejscu w tabeli przyznajemy
1 punkt.
Zadanie 7. Wystarczy czy nie wystarczy? — oto jest pytanie (3 punkty)
Rozwigzanie:
Pie¢ soczkdw, pie¢ batonoéw i pie¢ jogurtéw kosztuje 25,50 zt
Jeden soczek, jeden baton i jeden jogurt kosztuje 25,50: 5 = 5,10 =i
Cztery soczki, cztery batony i cztery jogurty kosztuja 5,10 - 4 = 20,40 =i
20 zt nie wystarczy na cztery soczki, cztery batony i cztery jogurty.
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Obliczenie kwoty zakupu pigciu soczkoéw, pigciu batonow 1
I pieciu jogurtow
B Obliczenie kwoty zakupu jednego soczku, jednego batona 1
I jednego jogurtu
C Obliczenie kwoty zakupu czterech soczkéw, czterech 1
batondw i czterech jogurtow
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Zadanie 8. Potrdjny tor przeszkdd (2 punkty)

Rozwiazanie:
Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktéw
A Poprawne wypetnienie calego toru przeszkaod. 2

Zadanie 9. Potrzebny hydraulik (4 punkty)

Rozwiazanie:

Czas, ktory minie od godziny 11:59 do kolejnego kapniecia z I kranu:

1,5s, 3s, 4,5s, 65,

7,5s, 9s, ...

Czas, ktory minie od 11:59 do kolejnego kapniecia z II kranu:
1,8s, 3,6s, 5,4s, 7,2s, 9s, ...
Zatem pierwsze ,wspdlne” kapniecie nastgpi po 9 sekundach.

Do potudnia ,wspdlne” kapniecia pojawig sie o godzinie: 11:59:09, 11:59:18, 11:59:27,
11:59:36, 11:59:45, 11:59:54 , a wiec do godziny 12:00 taka czynnoS$¢ powtorzy sie jeszcze 6

razy.
Punktacja:
. . . Liczba
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania ,
yn Py & punktow
A Ustalenie co ile sekund nastepuje ,,wspolne” kapniecie. 2
B Ustalenie ile razy taka czynno$¢ powt6rzy si¢ do potudnia. 2
26 Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespdt w zespdt z Matematyka bez Granic"
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Zadanie 10. Domino matematyczne (5 punktow)
Rozwiazanie:
START 3.3 (3-4)-8 -4 :3 -025:} (075-1):2 VE @ 5
(1-08)-02 0_:0 (;(l-s)) 'META —
: 2+
2
% 61 +:6 £9-91) (10-): (56 + p1-) st Aqzny § (f-z0-)(4-) | (o) -co- At-0- ’_;:N
<
Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py i punktow
A Ulozenie domina: 0-5
Poprawne utozenie 3 klockow 1
Poprawne utozenie od 4 do 6 1
Poprawne utozenie od 7 do 9 klockow 1
Poprawne utozenie od 10 do 12 klockow 1
Poprawne utozenie 13 lub 14 klockow 1
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Pakiet GN-1.2 ,Swiat w procentach”

| Tresci merytoryczne:

obliczanie procentu danej liczby,

obliczanie jakim procentem jednej liczby jest druga liczba,

obliczanie liczby na podstawie danego jej procentu,

wykorzystanie obliczen procentowych w praktyce.

Il Cele szczegdtowe:

e uczen zamienia liczby na procenty i procenty na liczby,

uczen oblicza procent liczby,

uczen ustala jakim procentem jednej liczby jest druga liczba,

uczen oblicza liczbe wedlug danego jej procentu,

uczen odczytuje informacje podane za pomocg diagramu procentowego,
e uczen zna poj¢cie punktu procentowego,

e uczen rozwigzuje praktyczne zadania z wykorzystaniem obliczen procentowych.

lll Metody i formy pracy:

e praca w grupach,
e burza mézgow,
e meta — plan,

e mapa mysli.
IV Przebieg zajec:
Spotkanie 1: ,,Cwiczenia otwierajace” (1 godzina lekcyjna)

1. Sprawy organizacyjne (sprawdzenie obecnosci).
2. Podzial uczniow na zespoty zadaniowe (grupy 4 - 5 osobowe).

3. Wybdr liderow, sekretarzy, asystentow poszczegolnych grup (zespoty zadaniowe w innym
sktadzie niz na poprzednich spotkaniach).

4. Praca w grupach: kazdy zespdét wymys$la dla siebie nazwe (zwigzang z matematyka,
dziataniami spolecznymi, historycznymi lub wspotczesnymi postaciami $wiata odkry¢,
dokonan naukowych) oraz 10go zespotu.

Przedstawienie nazw i logo przez poszczegodlne grupy.

Rozdanie kazdej z grup zestawow ¢wiczen otwierajacych oraz materiatow potrzebnych do
rozwigzywania zadan.

7. Przedstawienie i porOwnanie rozwigzan zadan przez przedstawicieli grup.
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8. Zebranie kart z rozwigzaniami.
9. Podsumowanie zaj¢c.
10. Zakonczenie zajec.
Uwaga: Rozwigzania poszczegdlnych zadan uczniowie powinni zapisywa¢ na oddzielnych
kartkach, podpisanych nazwa zespolu i oznakowanych poprzez logo. Materiaty dla uczniéw
stanowi pierwsza strona dokumentu ,,Cwiczenia otwierajace”.
Bibliografia do zestawu ¢wiczen otwierajacych:
[1] Braun M., Lech J., Matematyka 1. Zbior zadan — gimnazjum, GWO (zadanie 1, zadanie 3,
zadanie 4, zadanie 5)
[2] Gtadysiewicz M., Motylinska B., Matematyka 1. Zeszyt céwiczen ucznia, Operon,
Gdynia 2007 (zadanie 2)
Spotkanie 2: ,Rozwigzmy razem” (2 godziny lekcyjne)
1. Uczniowie siadaja we wczesniej ustalonych zespotach zadaniowych.
2. Nauczyciel rozdaje jeden egzemplarz zestawu zadan ,,Rozwigzmy razem”.
3. Uczniowie dokonuja podziatu, ktéra grupa bedzie rozwigzywata dane zadanie. Zestaw zadan
uczniowie powinni pocig¢ i rozdzieli¢ zadania do odpowiednich grup.
4. Kazda grupa rozwigzuje zadania samodzielnie. Po rozwigzaniu zadania uczniowie redaguja
odpowiedz na karcie odpowiedzi (kartka formatu A4).
5. Jezeli dany zespot zadaniowy zakonczy prace, to jej cztonkowie powinni przylaczy¢ si¢
I pomo6c w rozwigzywaniu zadan innym grupom.
6. Nauczyciel zbiera karty z rozwigzanymi zadaniami.
7. Zakonczenie zajec.

Bibliografia do zestawu rozwiazmy razem:

[1] Braun M., Lech J., Matematyka 1. Zbior zadan — gimnazjum, GWO (zadanie 2, zadanie 7)

[2] Dobrowolska M., Jucewicz M., Karpinski M., Krzyzanowska M., Matematyka 1. Zeszyt
¢wiczen-gimnazjum, GWO, Gdansk 2008 (zadanie 5, zadanie 8)

[3] Dobrowolska M., Karpinski M., Lech J., Matematyka. Kalendarz gimnazjalisty, GWO,
Gdansk 2007

[4] Gladysiewicz M., Motylinska B., Matematyka 1. Zeszyt (¢wiczen ucznia, Operon,
Gdynia 2007 (zadanie 3, zadanie 4)

[5] Kilian S., Rebusy matematyczne, GWO, Gdansk 2008 (zadanie 9)

[6] Prokopiuk W., Matematyka w szkole, nr 24, marzec-kwiecierr 2004. Domina dla klasy I
gimnazjum (zadanie 10)

[7] Praca zbiorowa. Matematyka 6. Podrecznik dla klasy szostej szkoly podstawowej, GWO,
Gdansk 2009 (zadanie 2)

Spotkanie 3. ,,Cwiczenia podsumowujace” (1 godzina lekcyjna)

1. Nauczyciel rozdaje poprawione i wypunktowane karty pracy zespotom zadaniowym.
2. Liderzy poszczegolnych grup prezentuja rozwigzania zadan.

3. Nauczyciel ocenia prace zespotéw zadaniowych (pozytywne wzmocnienie).

4. Podsumowanie zaj¢c.

Uwaga: Karty odpowiedzi ucznidw z zestawu ,,Rozwigzmy razem” beda stanowi¢ zalacznik do
raportu z realizacji zajec.
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Spotkanie 1: Cwiczenia otwierajace ,,Swiat w procentach”

Aufgabe 1. Energiequellen (6 Punkte)

a) Anhand des Diagramms gib an, welchen Energieteil wir aus Erd6l gewinnen.
b) Welche Quellen liefern tiber é der Energie?

W Atomenergie

M Erdgas

M feste Brennstoffe
M Erdol

M erneuerbhare Energien

m Andere

Exercise 1. Sources of Energy (6 points)

a) Read from the diagrams: what part of energy do we take from petroleum?
b) Which sources give over % of energy?

M nuclear energy
M natural gas
msolid fuels

M petroleum

Hrenewable energy

mother

Exercice 1. Sources d’énergie (6 points)

a) Interpréte d’aprés le diagramme, quelle partie de 1’énergie nous puisons du pétrole.
\ 1., .
b) Quelles sources amenent-elles plus de - d’énergie?

M |'énergie nucleaire
W gaz naturel

W combustibles solides
M pétrole

M énergies renouvelables

W autres
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Esercizio 1. Le sorgenti di energia (6 punti)

a) Leggi sal diagramma, quale parte di energia attingiamo dal petrolio.
b) Quali sorgenti forniscono piu di édell' energia?

M energia nucleare
W gas naturale

W combustibili solidi
M petrolio

M energie rinnovabbili

W altri

Tarea 1. Fuentes de energia (6 puntos)

a) Lee del grafico ¢cual parte de energia sacamos del petroleo?
b) (Cuales fuentes entregan mas que % de energia?

MW energia nuclear

M el gas natural

W combustibles solidos
W combustibles solidos
M energia renovable

| otros
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Zadanie 2. Procent wiedzy (5 punktéw)

Jakie oceny ze sprawdzianu z matematyki otrzymali Bartek, Iwona, Jola, Stawek |
i Robert, jezeli do zdobycia byto 60 punktow?

Procent Ocena
98% - 100% celujacy
87% - 97% bardzo dobry
70% - 86% dobry
50% - 69% dostateczny
30% - 49% dopuszczajacy
0% - 29% niedostateczny
Punkty
Imie zdobyte na Obliczenia Ocena
sprawdzianie
Bartek 25
58
Iwona
Jola 59
Stawek 32
Robert 42

Zadanie 3. Ston przecietniak (2 punkty)

Przecietny ston afrykanski wazy 5700 kg. Jego mozg wazy 5 kg. Jaki procent masy stonia stanowi
masa jego mozgu?
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Zadanie 4. Dywidenda (5 punktéw)

Spoitka ,,Flaming” przeznaczyla 200 tyiecy ztotych do podzialu pomiedzy swoich udziatowcow.
Korzystajac z diagramu, oblicz, ile pieni¢gdzy otrzymat kazdy z udzialowcow.

6% 3%

[:l Pawel Skowronek
D Joanna Bocian
Anna Orzel

L_] Wojciech Kruk

- Adam S¢p

28%

Zadanie 5. Licz czym predzej, gdzie najwiecej (4 punkty)

Na rysunku ponizej podano ceny artykutdéw przed obnizka i po obnizce cen. Oblicz, ktorego
z artykutéw o najwiecej procent zmalala cena:

A. talerzyka B. filizanki C. miski D. dzbanka
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Rozwigzania oraz schemat punktacji zestawu éwiczen otwierajacych
,Swiat w procentach”

Zadanie 1. Zrédta energii (6 punktéw)

a) Odczytaj z diagramu, jakg cze$¢ energii czerpiemy z ropy naftowe;.
b) Ktore zrodta dostarczajg ponad i energii?

M energia jadrowa

M gaz ziemny

M paliwa state

M ropa naftowa

M energia odnawialna

Winne

Rozwigzanie:

a) Zropy naftowej czerpiemy 15% energii

b) Ponad S energii dostarczajg energia jadrowa oraz gaz ziemny.
Odpowiedzi w jezyku obcym:

a) Aus Erdol gewinnen wir 15% der Energie

b) Uber i der Energie liefern Atomenergie und Erdgas

a) From petroleum we take 15% of energy
b) Over % of energy we get from nukes and natural gas

a) Nous puisons 15% d’énergie du pétrole.
. : . S 1., .
b) C’est I’énergie nucléaire et le gaz naturel qui amenent plus de _ d’¢énergie.

a) Dal petrolio abbiamo 15% dell'energia
b) Piudi i dell'energia forniscono I'energia nucleare ed il gas naturale

a) Del petroleo sacamos 15% de energia
b) Mas que i de energia entregan la energia nuclear y el gas natural
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Punktacja:
. . . . Liczba
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania punktéw
A Poprawne przettumaczenie zadania na jezyk polski: 2
B Podanie odpowiedzi, w wybranym jezyku obcym, do 2
podpunktu a)
C Podanie odpowiedzi, w wybranym jezyku obcym, do 2
podpunktu b)
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Zadanie 2. Procent wiedzy (5 punktéw)
Rozwiazanie:
Punkty
Imie zdobyte na Obliczenia Ocena
sprawdzianie
Bartek 25 25 2 Dopuszczajacy
0 - 100% = 41§ i
Iwona 58 58 2 Bardzo dobry
—-100% = 96—- %
[+11] 3
Jola 59 29 1008 — 981 o Celujacy
60 A
Stawek 32 32 1 Dostateczny
—+100% = 53-100
60 3
Robert 42 42 Dobry
—-100% = 70%
[#11]
Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py TozWid punktow

A Wykonanie obliczen i ustalenie oceny Bartka 1

B Wykonanie obliczen i ustalenie oceny Iwony 1

C Wykonanie obliczen i ustalenie oceny Joli 1

D Wykonanie obliczen i ustalenie oceny Stawka 1

E Wykonanie obliczen i ustalenie oceny Roberta 1

Zadanie 3. Ston przecietniak (2 punkty)

Rozwigzanie:

1=
E700

S .10005 = %% ~ 0,09%

Odpowiedz: Mozg przecietnego stonia afrykanskiego stanowi okoto 0,09% masy jego ciata.

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwiazania zadania Liczba
i Py 2 punktow
A Poprawne wyznaczenie jakim procentem masy ciat stonia 2
jest jego mozg i sformuowanie odpowiedzi.
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Zadanie 4. Dywidenda (5 punktow)

Rozwiazanie:

Pawet Skowronek: 45% - 200000 = 0,45 - 200000 = 900000z1,
Joanna Bocian: 28% - 200000 = 0,28 - 200000 = 56000z},
Anna Orzet: 189 - 200000 = 0,18 - 200000 = 36000z1,
Wojciech Kruk: 6% - 200000 = 0,06 - 200000 = 12000=z1,
Adam Sep: 3% - 200000 = 0,03 - 200000 = 6000z1,

Punktacja:
Czynno$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow
A Obliczenie kwoty jaka otrzyma Pawet Skowronek 1
B Obliczenie kwoty jaka otrzyma Joanna Bocian 1
C Obliczenie kwoty jaka otrzyma Anna Orzel 1
D Obliczenie kwoty jaka otrzyma Wojciech Kruk 1
E Obliczenie kwoty jaka otrzyma Adam S¢p 1

Zadanie 5. Licz czym predzej, gdzie najwiecej (4 punkty)

Rozwigzanie:

Wyznaczamy ceny artykutéw gospodarstwa domowego po obniZce cen, tzn odpowiemy na
pytanie, o ile procent obnizone zostaty ceny poszczeg6lnych przedmiotow:

Talerzyk: 1‘—ﬂ -1009% = 16%%
Filizanka: E 100% = 25%

Miska: 13—5 - 10004 = 200

Dzbanek: 22%
Odpowiedz: O najwiecej procent zmalata cena filizanki.

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow
A Ustalenie o ile procent zmalata cena talerzyka. 1
B Ustalenie o ile procent zmalata cena filizanki. 1
C Ustalenie o ile procent zmalala cena miski. 1
D Sformuowanie  poprawnej  odpowiedzi  odpowiedzi: 1
O najwiecej procent zmalata cena filizanki.
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Spotkanie 2: Rozwigzmy razem - ,,Swiat w procentach”
Aufgabe 1. Priifung (6 Punkte)

Das Diagramm stellt die Ergebnisse einer Priifung dar, die 120 Schiiler von einer Schule

geschrieben haben.
a) Berechne, wie viel Prozent Schiiler tiber 40
Punkte bekommen hat.
b) Wie viele Schiiler haben weniger als 21 Punkte = 0-20
bekommen?
m21-40
Exercise 1. Exam (6 points) 41-60
m61-80
Diagram shows some exam’s results of 120 pupils m81-100
Of some school.
a) Calculate, how many percent of pupils got
over 40 points?
b) How many pupils got the number of points
smaller than 21?
Exercice 1. Examen (6 points)
Le diagramme présente les résultats d’examen de 120 éleves d’une école.
a) Calcule le pourcentage d’éléves qui ont eu plus de 40 points. o/ ©
b) Combien d’éléves ont eu moins de 21 points? % /0 A
%R
Esercizio 1. Esame (6 punti) 2, if /o
Il diagramma presenta i risultati dell'esame di 120 studenti % %

di una certa scuola.
a) Calcola, quanto percento di studenti hanno avuto piu di 40 punti.

b) Quanti studenti hanno ottenuto meno di 21 punti?

Tarea 1. Examen (6 puntos)

El gréafico representa los resultados del examen de 120 alumnos de una escuela.
a) Calcula jcuanto porcentaje de alumnos consiguieron mas de 40 puntos?
b) (Cuantos alumnos consiguieron menos de 21 puntos?

Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespdt w zespdt z Matematyka bez Granic"
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Zadanie 2. Zaszyfrowana depesza (6 punktow)

W zaszyfrowanej depeszy litery zastapiono znakami. Kazdej literze odpowiada inny znak. Oblicz
ile razy wystgpuja poszczegdlne znaki w podanym tekscie. Postugujac si¢
szyfrem, odczytaj depeszg.

SZYFR
A 16%
C,W,E 10%
N, O 8%
T, I 6%
Z K Y,D 4%
M, J,P,R,H 2%

A+@0080T 0@ X=VOe
AVO[LIO=0® +0) OV
V #7008/ %

St DO=OV/ K=Y

Zadanie 3. Moazaiki (3 punkty)

Jakie czesci figur zamalowano? Odpowiedz zapisz za pomocg utamkow 1 procentow.

ufamek procent utamek procent

ufamek procent
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Zadanie 4. Owocozerni gimnazjalisci (6 punktow)

Do pewnego gimnazjum uczgszcza 320 ucznidw. Kazdego z nich
zapytano o ulubiony owoc. Okazato si¢, ze 48 ucznidw najbardzie;j
lubi truskawki, 64 mandarynki, 96 jabtka, 16 gruszki, 8 winogrona,
44 sliwki, 28 pomarancze 1 16 inne owoce. Wykonaj obliczenia, a
nastepnie uzupehij i pokoloruj diagram stupkowy.

30

15+

' truskawki
.. mandéﬁnu,
‘ Jjabtka
6 _gruszki
f winogrona
@
¢

pomarancze .

inne owoce
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Zadanie 5. Uzupetnianka (6 punktéw)

Uzupetnij:
a) Kwota 15 zt stanowi ................ % kwoty 150 zt.
b) 20% masy 36 kgto .................... kg.
c) Gdy liczbe 60 zwigkszono o 25%, to otrzymano..................... .
d) Gdyliczbg .......c.ceenvenin. zmniejszono o 90% to otrzymano 13.
e) Kwota200zttoo ............. % wiecej niz 160zt
f) W gimnazjum nr 52 jest 300 uczniéw, a w gimnazjum nr 1 jest o 150% ucznidw wigcej,
czyli w obu szkotach razem jest....................... uczniow.

Zadanie 6. Zrobi¢ stonia na szaro (6 punktow)

a) Jaki procent stoni przedstawionych na rysunku obok stanowig
stonie biate?

b) O ile procent wigcej jest stoni biatych niz szarych?

c) O ile procent mnigj jest stoni szarych niz biatych?

d) Jaki procent stoni biatych nalezy zrobi¢ na szaro, aby stoni biatych
byto 50%

e) O ile procent zwigkszytaby si¢ wowczas liczba szarych stoni?

f) Widoczne na rysunku stonie stanowig 40% catego stada. Reszta nie
chciata pozowac do portretu. Ile stoni nie chcialo pozowac?

Zadanie 7. Oszustwo czy nie? (4 punkty)
Sprawdz, czy ceny obnizono zgodnie z ogloszeniem.

OBNIZKA CEN OD 10% DO 3o°

——

Ceny pokoi
. . . , w pensjonacie Adrianna
Zadanie 8. Pensjonat Adrianna (5 punktéw) —
A
W pensjonacie Adrianna wszystkie pokoje sg jednakowe, ale cena e 150 zt
é wynaj¢cia  pokoju  zmienia si¢ wciaggu roku. 2 100 z1
j Korzystajac z informacji  przedstawionych na ‘
diagramie, uzupetnij ponizszy tekst:
Cena wynajecia pokoju w kwietniu jest o ............ zt - IV-VI VI-IX X-XI
wyzsza niz w marcu, czyli jest 0 .................. %
wyzsza. W czerwcu pokoje s3 o .............. % tansze niz w lipcu. Najwieksza obnizka
cen pokoi — az 0 ............... % nastgpuje na przetomie wrzesnia i pazdziernika,
zatem ceny we wrzesniu 3 0 .............. % wyzsze niz w pazdzierniku.
A |
Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespdt w zespdt z Matematyka bez Granic" a1

wspotfinansowany przez Unie Europejska w ramach Europejskiego Funduszu Spotecznego



UNIA EUROPEJSKA G
KAPITAL LUDZKI pl m conorers (R
FUNDUSZ SPOLECZNY * ok

NARODOWA STRATEGIA SPOINOSCI *

Zadanie 9. Rebus (3 punkty)

Rozwiaz rebus matematyczny.

DZIAt: PROCENTY

wse: 100000 0000000000

Zadanie 10. Domino matematyczne (5 punktéw)

Wiytnij 1 ut6z kartoniki domina.
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START 663% % 2%
: 2,1% Liczba o 25%
2B5% 1% Ny 28 liczby 200 wiskiea od 80
L]
Liczba o0 20% Liczba, Liczba,
mniejsza ktérej 16% 500 ktérej 128%
od 125 réwne jest 80 réwne jest 560
O tyle procent
; : liczba 42
4375 20% liczby 40 400% liczby 2 e
od liczby 35
Takim procen- O tyle procent
tem godziny liczba 45
0% zegarowej jest 5% jest mniejsza
godzina lekcyjna od liczby 120
Takim procen- %
62,5% tem 1 metra jest 1% ;
1 centymetr Taki procent fi-
gury zamalowano
60% Taki procent 31,25% META
kwadratu
zamalowano
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Rozwigzania oraz schemat oceniania zestawu Rozwigzmy razem
,Swiat w procentach”

Zadanie 1. Egzamin (6 punktow)

Diagram przedstawia wyniki egzaminu 120 uczniéw pewnej szkoty.
a) Oblicz, ile procent uczniéw zdobylo ponad 40 punktow.
b) Ilu uczniéw zdobyto mniej niz 21 punktow?
Rozwiazanie:
a) Ponad 40 punktéw uzyskato 85% uczniow.
b) Mniej niz 21 punktéw uzyskato 12 uczniow.
Opowiedzi w jezyku obcym:
a) Uber 40 Punkte haben 85% Schiiler bekommen.
b) Weniger als 21 Punkte haben 12 Schiiler bekommen.

a) 85% of pupils got over 40 points.
b) 12 pupils got less than 21 points.

a) 85% d’ éléves ont eu plus de 40 points.
b) 12 éleves ont eu moins de 21 points.

a) 85% di studenti hanno avuto piu di 40 punti.
b) 12 studenti hanno ottenuto meno di 21 punti.

a) Mas de 40 puntos consiguieron 85% de alumnos.
b) Menos de 21 puntos consiguieron 12 alumnos.

Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn py rozwia punktow
A Poprawne przettumaczenie zadania na jezyk polski: 2
B Podanie odpowiedzi w jezyku obcym do podpunktu a) 2
C Podanie odpowiedzi w jezyku obcym do podpunktu b) 2
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Zadanie 2. Zaszyfrowana depesza (6 punktéw)

Rozwiazanie:
16% - 50 = 8,
10% - 50 = 5,
8% - 50 = 4,
6% - 50 = 3.
40p - 50 = 2,
205-50=1,
HASLO: CZEKAMY NA TWOJE
CIEKAWE ZADANIA
O PROCENTACH
WYDAWNICTWO
Punktacja:
Czynno$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktéw
A Obliczenie ile razy w tekScie wystepuja wskazane litery. 2
B Poprawne ustalenie hasta 4
Zadanie 3. Moazaiki (3 punkty)
Rozwiazanie:
23
100 = EEEH}
50
Too = 50%;.
3&
Tog — 36%.
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Za kazda prawidlowo podang par¢ - utamek i procent — 0-3
przyznajemy 1 punkt.
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Zadanie 4. Owocozerni gimnazjalisci (6 punktow)

Rozwiazanie:

42
o 10004 = 159,

mandarynki: %- 1009% = 209%,

truskawki:

jabtka: 2=-100% = 30%,
gruszki: %- 100% = 5%,

winogrona: %- 1009% = 2,5%,

Sliwki: - 100% = 13,75%,
pomarancze: :HBD - 100% = 8,75%,
inne owoce: :ﬂeﬂ -+ 100% = 59%.
Punktacja:
. : . . Liczba
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania punktow
A Obliczenia procentowe: 0-4
Prawidlowe obliczenie procentéw dla 2 owocodw 1
Prawidtowe obliczenie procentow dla 3-4 owocoOw 2
Prawidtowe obliczenie procentow dla 5-6 owocow 3
Prawidlowe obliczenie procentéw dla 7 owocow 4
B Prawidtowe uzupehienie diagramu stupkowego 2

Zadanie 5. Uzupetnianka (6 punktow)

Rozwiazanie:

a) Kwota 15 zt stanowi 10% kwoty 150 zi.

b) 20% masy 36 kgto 7,2 kg

c) Gdy liczbe 60 zwiekszono o 25%, to otrzymano 75

d) Gdy liczbe 130 zmniejszono o0 90% to otrzymano 13.

e) Kwota 200zt to o 25% wiecej niz 160 zt

f) W gimnazjum nr 52 jest 300 uczniéw, a w gimnazjum nr 1 jest o 150% uczniéw wiecej,
czyli w obu szkotach razem jest 750 uczniow.

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Przyznajemy 1 punkt za kazda prawidtowo wpisang liczbe. 0-6
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Zadanie 6. Zrobi¢ stonia na szaro (6 punktow)

Rozwiazanie:

a) =-100% = 62,5%
b) =~ 100% = 66-%
¢) -100% = 40%

d) O jednego stonia czyli 20%

e) 7+ 100% = 337

f) 40%to 8 — 10% to 2 — 100% to 20
Wszystkich stoni jest 20

20— 8 =12
Do zdjecia nie chciato pozowac 12 stoni.
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow
A Za poprawnie wykonany podpunkt przyznajemy 1 punkt 0-6

Zadanie 7. Oszustwo czy nie? (4 punkty)

Rozwiazanie:

Obliczamy o ile procent obnizone zostaly ceny przedmiotow:
100 11

1350 100N = 757%

250

1850
40

620 I

_ 132
- 100% = 13 - %,

14
100% = 6_-%,

315
120

- 100% = 27 1i

Odpowiedz: Cena telewizora i magnetofonu nie zostaty obnizone z godnie z ogloszeniem.

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow
A Za kazde poprawne obliczenie o ile procent obniZzono ceng 0-4
towaru przyznajemy 1 punkt.
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Zadanie 8. Pensjonat Adrianna (5 punktow)

Rozwiazanie:

Cena wynajecia pokoju w kwietniu jest o 30 zt wyzsza niz w marcu, czyli jest o 25% wyzsza.
W czerwcu pokoje sg o 25% tansze niz w lipcu. Najwieksza obnizka cen pokoi - az o 50%
nastepuje na przetomie wrze$nia i paZdziernika, zatem ceny we wrzes$niu sg o 100% wyzsze
niz w pazdzierniku.

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow
A Za kazda prawidtowo wpisana liczbg przyznajemy 1 punkt. 0-5
Zadanie 9. Rebus (3 punkty)
Rozwigzanie:
Hasto: PUNKTY PROCENTOWE
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktéw
A Podanie poprawnego hasta. 3
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Zadanie 10. Domino matematyczne (5 punktéw)
Rozwiazanie:
T
START 663% ; 2% 25% i | S | b g2
B¥ w
2
%= §
= R
e -
60% Taki Pm’cm 3125% META
kwadratu
zamalowano
ég g%:
%! 1
THE g Ly
iz
&
- g
-, 0z1 Aqzo1 po vulloya) eurzpod s¢ Aqz1| po _Scf
nawkyuad | saf famores: Bum 159( -
9l enow | wa) %S9 m:::;f‘ %sL -y %0T g T ka1l %000 §
-u2001d WDEL yuasosd 311 O -u2001d wioyey, was0xd 3k O 3
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow
A Ulozenie domina: 0-5
Poprawne utozenie 3 klockow 1
Poprawne utozenie od 4 do 6 klockow 2
Poprawne utozenie od 7 do 9 klockow 3
Poprawne utozenie od 10 do 12 klockow 4
Poprawne utozenie 13 lub 14 klockow 5)
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Pakiet GN-1.3 , W Literlandii”

| Tresci merytoryczne:

e zapisywanie tresci matematycznych za pomocga wyrazen algebraicznych,

e przeksztatcanie wyrazen algebraicznych,

przeksztalcanie wzorow,

obliczanie wartosci wyrazen algebraicznych,

e rozwigzywanie rownan i uktadow réwnan,

obliczanie p6l i obwodow figur ptaskich.

Il Cele szczegdtowe:

e uczen zapisuje wyrazenie algebraiczne na podstawie jego stownego opisu,

e uczen przedstawia pola i obwody roéznych figur geometrycznych za pomoca wyrazenia
algebraicznego,

e uczen oblicza warto$¢ wyrazenia algebraicznego,

e uczen mnozy sumg¢ algebraiczna przez jednomian,

e uczen mnozy sumy algebraiczne,

e uczen wykonuje redukcje wyrazow podobnych,

e uczen wytgcza wspolny czynnik przed nawias,

e uczen stosuje rownania do rozwigzania zadan tekstowych,

e uczen stosuje uktad rownan do rozwigzania zadan tekstowych,

e uczen przeksztatca wzory.

lll Metody i formy pracy:
e praca w grupach,
e burza mézgow,
e meta — plan,

e mapa mysli.
IV Przebieg zajec:
Spotkanie 1: ,,Cwiczenia otwierajace” (1 godzina lekcyjna)

1. Sprawy organizacyjne (sprawdzenie obecnosci).
2. Podzial uczniéw na zespoty zadaniowe (grupy 4 - 5 osobowe).

3. Wybodr liderow, sekretarzy, asystentow poszczegélnych grup (zespoly zadaniowe
w innym sktadzie niz na poprzednich spotkaniach).
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4.Praca w grupach: kazdy zesp6t wymysla dla siebie nazwe (zwigzang z matematyka,
dziataniami spotecznymi, historycznymi lub wspdlczesnymi postaciami $wiata odkry¢,
dokonan naukowych) oraz 10go zespotu.

5. Przedstawienie nazw i logo przez poszczegdlne grupy.

6.Rozdanie kazdej z grup zestawow ¢wiczen otwierajacych oraz materiatéw potrzebnych do
rozwigzywania zadan.

7.Przedstawienie i pordwnanie rozwigzan zadan przez przedstawicieli grup.
8. Zebranie kart z rozwigzaniami.

9. Podsumowanie zajec.

10. Zakonczenie zajec.

Uwaga: Rozwigzania poszczegélnych zadan uczniowie powinni zapisywa¢ na oddzielnych
kartkach, podpisanych nazwa zespolu i oznakowanych poprzez logo. Materialy dla uczniow
stanowi pierwsza strona dokumentu Cwiczenia otwierajace.

Bibliografia do zestawu ¢éwiczen otwierajacych:

[1] Bogusz L., Zarzycki P., Zielinski J., Lamiglowki logiczne. Tom 2, GWO, Gdansk 2007
(zadanie 1)

[2] Braun M., Lech J., Matematyka 2. Zbior zadan — gimnazjum, GWO, Gdansk 2009
(zadanie 5)

[3] Gtadysiewicz M., Motylinska B., Matematyka 1. Zeszyt ¢éwiczen ucznia, Operon,
Gdynia 2007 (zadanie 4)

[4] Autorskie w oparciu o: Matematyka 2001, klasa 2 GIMNAZJUM. — poradnik dla
nauczyciela, WSIiP, Warszawa 2000 (zadanie 2)

[5] Praca zbiorowa, Matematyka 2001, klasa 2 GIMNAZJUM. — poradnik dla nauczyciela,
WSIP, Warszawa 2000 (zadanie 3)

Spotkanie 2: ,Rozwigzmy razem” (2 godziny lekcyjne)

1. Uczniowie siadaja we wcze$niej ustalonych zespotach zadaniowych.

2. Nauczyciel rozdaje jeden egzemplarz zestawu zadan ,,Rozwigzmy razem”.

3. Uczniowie dokonujg podziatu, ktéra grupa bedzie rozwigzywata dane zadanie. Zestaw zadan
uczniowie powinni pocig¢ i rozdzieli¢ zadania do odpowiednich grup.

4.Kazda grupa rozwigzuje zadania samodzielnie. Po rozwigzaniu zadania uczniowie redaguja
odpowiedz na karcie odpowiedzi (kartka formatu A4).

5.Jezeli dany zespot zadaniowy zakonczy prace, to jej czlonkowie powinni przytaczy¢ sie
I pomdc w rozwigzywaniu zadan innym grupom.

6. Nauczyciel zbiera karty z rozwigzanymi zadaniami.

7. Zakonczenie zajec.

Bibliografia do zestawu rozwiazmy razem:

[1] Bogusz L., Zarzycki P., Zielinski J., Lamigtowki logiczne. Tom 2, GWO, Gdansk 2007
(zadanie 1)

[2] Braun M., Lech J., Matematyka 2. Zbiér zadan — gimnazjum, GWO, Gdansk 2009
(zadanie 4)

[3] Dobrowolska M., Jucewicz M., Karpinski M., Krzyzanowska M., Matematyka 1. Zeszyt
¢wiczen-gimnazjum, GWO, Gdansk 2008 (zadanie 9)
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[4] Gladysiewicz M., Motylinska B., Matematyka 1. Zeszyt céwiczen ucznia, Operon,
Gdynia 2007 (zadanie 5, zadanie 6, zadanie 7, zadanie 8)

[5] Kmiecik A., Matematyka w szkole, nr 24, marzec-kwiecierr 2004., Gra ,, Odkryj obrazek”
(zadanie 3)

[6] Praca zbiorowa, Matematyka 2001, klasa 2 GIMNAZJUM. — poradnik dla nauczyciela,
WSIP, Warszawa 2000 (zadanie 2)

[7] Praca zbiorowa, Matematyka 1. Podrecznik — gimnazjum, GWO, Gdansk 2009 (zadanie 10)

Spotkanie 3. ,,Cwiczenia podsumowujace” (1 godzina lekcyjna)

1. Nauczyciel rozdaje poprawione i wypunktowane karty pracy zespotom zadaniowym.
2. Liderzy poszczego6lnych grup prezentuja rozwigzania zadan.

3. Nauczyciel ocenia prace zespotéw zadaniowych (pozytywne wzmocnienie).

4. Podsumowanie zaj¢é

Uwaga: Karty odpowiedzi ucznidw z zestawu ,,Rozwigzmy razem” beda stanowi¢ zalacznik do
raportu z realizacji zajec.
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Spotkanie 1: Cwiczenia otwierajace ,,W Literlandii”
Aufgabe 1. Geschwister (6 Punkte)

Ein Sohn meines Freundes sagt:

- Vor drei Jahren war ich siebenmal dlter als meine Schwester, vor zwei Jahren war ich
viermal &lter als sie.

Wie alt sind jetzt der Sohn und die Tochter meines Freundes?

Exercise 1. Brothers and sisters (6 points)

Son of my friend says:

-Three years ago | was seven times older than my sister and two years ago | was four times older
than my sister.

How old is a son and a daughter of my friend, now?

Esercizio 1. Fratelli e sorelle (6 punti)

Il figlio del mio amico dice:

- Tre anni fa ero sette volte piu vecchio di mia sorella, due anni fa ero quattro volte piu vecchio
di lei.

Quanti anni ha adesso il figlio del mio amico e quanti sua figlia?

Exercice 1. Fréres et soeurs (6 points)

Le fils de mon ami dit:
- Il y a trois ans, j’étais sept fois plus grand que ma soeur et il y a deux ans — quatre fois plus grand.
Quel age ont maintenant le fils et la fille de mon ami?

Tarea 1. Los hermanos (6 puntos)

El hijito de mi amigo dice:
-Hace tres afios fui siete veces mayor de mi hermana, hace dos afios fui cuatro veces mayor de ella.
(Cuantos afos tiene ahora el hijo de mi amigo y cudntos su hija?

Zadanie 2. Pasujgce kartoniki (5 punktow)

Wytnij umieszczone ponizej kartoniki 1 potacz je w odpowiadajace
sobie pary.

(5+x)-(y+3) 2X+6y (X+6) - (x+6) 2-(x+3y) (4x-5)-10
-3-(a+6) 40x-50 Xy+5y+3x+15 (x+6)? -3a-18
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Zadanie 3. Fiki miki — jak potaczy¢ kartoniki? (9 punktow) ?
Rozetnij kartoniki i polacz w pary wyrazenie algebraiczne wraz z jego e -
nazwa.

3a+ b Kwadrat liczby x

2x - 2y Suma kwadratu liczby a i iloczynu liczby 2 przez kwadrat b

3-(a+ b) Réznica iloczynu liczby 2 przez x i iloczynu liczby 2 przez y

a’ + 2b? Suma iloczynu liczby 3 przez a i liczby b

(x + 25)° Szescian liczby b

a+5 lloraz réznicy iloczynu liczby 2 przez x i liczby 3 przez sume

a—5 iloczynu liczby 2 przez y i liczby 3

(2x - 3):(2y + 3) | lloraz sumy liczb ai 5 przez ich r6znice

x° Kwadrat sumy liczb x i 25

b? lloczyn liczby 3 przez sumg¢ liczbaib

Zadanie 4. Wielokaty inne niz zwykle (10 punktéw)

Oblicz pole narysowanego wielokata dla x=2cm.

g
a) 2x --------------
STV
ST .:E.

Wskazowka: Aby obliczy¢ pole wielokata P, nalezy od pola kwadratu odja¢ pola trojkatow
Pi-’ .Pz_. PS-’ P4
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Zad.5. Czerwony Kapturek i wilk (3 punkty)

Zapisz wypowiedz Czerwonego Kapturka w postaci wyrazenia algebraicznego.
Przeksztat¢ to wyrazenie do prostszej postaci. Jaka liczbe pomyslat wilk na poczatku?

Fomnéz ja przez liczbg o trzy
wieksza | odejmij kwadrat
liczby pomyélanej.
Jaki wynik otrzymates?

/
o

Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespot w zespoét z Matematyka bez Granic"
wspotfinansowany przez Unie Europejskg w ramach Europejskiego Funduszu Spotecznego

55



rok zat. 1919
UNIA EUROPEJSKA ** %
KAPITAL LUDZKI pl m el
NARODOWA STRATEGIA SPOINOSCI FUNDUSZ SPOLECZNY .

Rozwigzania oraz schemat punktacji zestawu ¢wiczen otwierajacych
»W Literlandii”

Zadanie 1. Rodzenstwo (6 punktow)

Synek mojego przyjaciela powiada:

-Trzy lata temu bylem siedem razy starszy od mojej siostry, dwa lata temu bylem od niej starszy
czterokrotnie.

Ile lat ma teraz syn mojego przyjaciela i jego corka?

Rozwiazanie:

Niech x - wiek syna
y - wiek cérki

(==7--3)
(x=2)=4-(y-2)

{:{:10
y=4

Odpowiedzi w jezyku obcym:
Der Sohn von meinem Freund ist 10, und die Tochter 4 Jahre alt.
Son of my friend is 10 and his daughter is 4.
Il figlio del mio amico ha 10 anni e la figlia 4 anni.
Quel 4ge ont maintenant le fils et la fille de mon ami.
El hijo de mi amigo tiene 10 afios y su hija 4 afos.

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania LICZb,a
punktow
A Poprawne przettumaczenie zadania na jezyk polski. 2
B Poprawne rozwigzanie zadania w jezyku polskim. 2
C Podanie odpowiedzi w wybranym jezyku obcym 2
Zadanie 2. Pasujace kartoniki (5 punktéw)
Rozwiazanie:
(5+x)-(y+3) Xy+5y+3x+15
2-(x+3y) 2X+6y
-3-(a+6) -3a-18
(4x-5)-10 40x-50
(x+6) -(x+6) (x+6)?
Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow
A Za kazda prawidlowo wutozone pary kartonikow 0-5
przyznajemy 1 punkt.
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Zadanie 3. Fiki miki — jak potaczy¢ kartoniki? (9 punktow)

Rozwigzanie:
3a+ b Suma iloczynu liczby 3 przez ai liczby b
2x - 2y Réznica iloczynu liczby 2 przez x i iloczynu liczby 2 przez y
3-(a + b) Iloczyn liczby 3 przez sumg¢ liczb aib
a® + 2b? Suma kwadratu liczby a i iloczynu liczby 2 przez kwadrat b
(x + 25)° Kwadrat sumy liczb X i 25
at+5

2—5

Iloraz sumy liczb a i 5 przez ich réznice

(2x- 3):(2y + 3)

iloczynu liczby 2 przez y i liczby 3

Iloraz réznicy iloczynu liczby 2 przez x i liczby 3 przez sume

2

X Kwadrat liczby x
b3 Sze$cian liczby b
Punktacja:
Czynno$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py TozWid punktow
A Za kazda prawidlowo ulozong pare kartonikéw 0-9
przyznajemy 1 punkt.
Zad.4. Wielokaty inne niz zwykle (10 punktow)
Rozwigzanie:
a) P=2-2-3x-6x+3x-2x +2x-2x + 2x - 6x = 52x7
P=52.2° =52.4=208cm?
b) Piz%-Ex-szzxz
1
L, =§3x bx = 9x-
1
P‘E,=E-4x-5;'1:=1!£];x:2
1
P, =3 4y - fx = 12x°
P1+P2+P3+P4=33x:
P =pdx? — 33x% = 31x°
P=31-2"=31=124cm?
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 4 punktow
A Przedstawienie pola figury z podpunktu a) za pomoca 3
wyrazenia algebraicznego
B Obliczenie pola figury z podpunktu a) dla x=2cm 1
C Przyznajemy po 1 punkcie za zapisanie pola trdjkata Py, 0-4
P,, P;, P, za pomocg wyrazenia algebraicznego
D Ustalenie pola P figury z podpunktu b) 1
E Obliczenie pola figury P dla x=2cm 1
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Zadanie 5. Czerwony Kapturek i wilk (3 punkty)

Rozwiazanie:
x-(x+3)—x2=36
X¥+3x—x*=36

3x =36
x=12
Punktacja:
Czynno$c¢ Etapy rozwiazania zadania Liczba
yn Py 4 punktow
A Ulozenie rOwnania 1
B Obliczenie liczby jaka pomyslat wilk. 2
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Spotkanie 2: Rozwigzmy razem - ,,W Literlandii”

Aufgabe 1. Wer ist dlter? (6 Punkte)

Roman ist zweimal so alt, wie Pawel wird, wenn Adam das gegenwartige Alter
von Roman erreicht. Wer von ihnen ist am éltesten und wer am jlingsten?

Exercise 1. Who is older? (6 points)

Peter’s present age is two times greater than Paul’s age in exactly this moment in which Adam
will achieve the present Peter’s age. Who is the oldest and who is the youngest?

Esercizio 1. Chi e piu vecchio? (6 punti)

Roman ha due volte di anni, quanti avra Paolo quando Adam avra l'eta attuale di Roman. Il quale di
loro ¢ il piu vecchio e il piu giovane?

Exercice 1. Qui est plus grand? (6 points)

Roman est deux fois plus agé que Paul le jour ou Adam atteindra 1’age présent de Roman. Qui est le
plus 4gé et qui est le plus jeune?

Tarea 1. {Quién es mayor? (6 puntos)

Roman tiene dos veces tantos anos como tendra Pablo cuando Adan llegue a la edad
presente de Roman. ;Quién de ellos es el mayor y quién el mas joven?

Zadanie 2. Pasujace kartoniki (4 punkty)

Wytnij umieszczone ponizej kartoniki 1 potacz je w pasujace pary.

6a2 + 5a —2(2x - 4)
@+3)b+1) @-ba-b
22x -11 8 - 4x
2(x - y) ab+3+3b+a
8a-8 T+ 7y)
2x - 2y 49y + 7x
(a- b)2 -8(a+1)
(6a + 5)a 2x-1).11]
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Zadanie 3. Odkryj obrazek (7 punktow)

Opus¢ nawiasy i wykonaj redukcje wyrazow podobnych a nastgpnie zamaluj pola,
na ktérych znajduje si¢ wynik obliczen.

Pola do zakrycia:

2-(x+1) 14+x+1 3-(x+1)
v+ (v+1) 5y +5—(5—3y)+ 2y x—2)—-1
2-(x+2) 2x+7—2x 7-(x+3)—6-(x+4)
—(1-y) x+2(x+1) x+4) -1
x—(x—-2) 3-(x—-1) 2-y+D+ -1
2-(y+1)+1 3-(v—1)+5 2x+y—x
x—(x—6) 3x—3-x—-1) X+ 5y—x
1+(2y—4) 2-(y—1)+y 2-(x—2)
y+2)-12 2-(y+1) -y 5.(x+7)—5x
x+1)+1 4+ y+5—y 2-(x—1)+2
y+@y-1) 2-x—2)—x 5.(x+4)—(5x—3)
2x—1) v+ 2y

x-1 | 3x-2|x+1|x=-2|2x+1[{ x=Y]| 100

4 3x-1|y=-1|y+1|x+4|y+2| 23 |[3x+1

y+3|2x+2 2 |2x+3|3y-2| 9 |x+3|2x-4

2v+ 8{2y+1({2v+3|3y-1 3 x—4|3v+1] 35

10 |12x+4| 6 |2x-2|3y+2| 3y |x+y| 2x

y=312y+2|2y-3| x+2(3x-3[3x+3| Sy 3

120x [2x-3| 11 10y {3x+2| x-3 8 3x

120y |2y -2| 7x Ty 7 Sx 4x 9%

Zadanie 4. Jak to zapisac? (5 punktow)

Zapisz podane informacje za pomocg wyrazen algebraicznych.
a) Liczbe 5 razy mniejszg od a + 2.
b) Liczbe o s mniejszg od 2z°.
¢) Liczbe o 3 wicksza od potowy liczby x. \_V'J
d) Liczbe o 7 wigksza od roznicy liczb ai2.
e) Liczbe 100 razy wieksza od sumy liczb k. 1. m.
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Zadanie 5. Algebraiczny chodnik (3 punkty)

Zapisz w postaci wyrazenia algebraicznego powierzchnie chodnika potozonego wzdtuz ogrodzenia
na dziatce z domem letniskowym zgodnie z przedstawionym rysunkiem:

chodnik

Zadanie 6. Od liter do liczb (9 punktéw)

Przedstaw obwod kazdej z figur w postaci sumy algebraicznej, zredukuj wyrazy podobne i oblicz
obwoddlaa =2, b= 0,5,

a)
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Zadanie 7 Pola duze i mate (6 punktow)

Zapisz w postaci sum algebraicznych wzory na pola narysowanych wielokatow.
a) X+5 b) x-1 C) 3x-1

T
x

xX+2

x+1
2x+2

X+3

2x

x-1 2x+3 x-1 x-1

Zadanie 8. Spdjrz inaczej (3 punkty)

Wylacz wspdlny czynnik przed nawias.
a) cukierek — cukier =
b) 3jajka + kasza =
c) 2drzewa — 3krzewy =
d) 2ananasy + 3banany =
e) tatarak + traktat — strata =
f) 5Sklap + 3klaty + 1blat =

Zadanie 9. Zabawa w szkote (3

Sprawdz i popraw btedy:
& (2,)(4—5)()( 1,3) (X+3 ,Z,X l\‘Xﬂﬂ(g 2,3 x’-+x\9=
= x“-2wy - .’Ly

b) (30,-Lb)(o,—b)+2,(o,-b)(ar2,b) = 3a*-3ab-Lab+lb*+
+1(0*-2ab-ab+2bY) =50t -10ab+ 6 b*

0 (4k+4)(lk~1)*(k-4)(k:?>)=8k”-‘fk+lk-4-(k’-+3k-k+3)=
=Fkr-4k-4

Zadanie 10. Zakochany Jas (4 punkty)

Przed lekcjg matematyki kto§ napisal na tablicy nastgpujaca rownos¢:

Nauczycielowi bardzo si¢ spodobat ten wzor. Poprosit Jasia o0 wyznaczenie z tej rownosci J, a Ole
0 wyznaczenie A. Jakie wzory powinni otrzymac?
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Rozwigzania oraz schemat oceniania zestawu
Rozwigzmy razem -, W Literlandii”

Zadanie 1. Kto starszy? (6 punktéw)

Roman ma dwa razy tyle lat, ile bedzie miat Pawel wtedy gdy Adam osiggnie obecny wiek
Romana. Kto z nich jest najstarszy a kto najmtodszy?

Rozwiazanie:
Najstarszy jest Roman a najmtodszy Pawet.
Odpowiedzi w jezyku obcym:
Am iltesten ist Roman und am jiingsten Pawet.
The oldest is Peter and the youngest is Paul.
I1 pit vecchio ¢ Roman e il piu giovane - Paolo.
Roman est le plus a4gé et Paul le plus jeune.
Roman es mayor y Pablo es el mas joven.

Punktacja:
Czynnos$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow

A Poprawne przetlumaczenie zadania na j¢zyk polski. 2

B Uzasadnienie rozwigzania zadania w jezyku polskim. 2

C Podanie odpowiedzi w wybranym jezyku obcym. 2

Zad.2. Pasujace kartoniki (4 punkty)
Rozwigzanie:
Prawidtowo potaczone pary kartonikow:
(6at+5)a 6at5a
(a+3)-(b+1) | ab+3+3b+a
-2-(2x-4) 8-4x
(a-b) -(a-b) | (a-b)?
2- (X-y) 2X-2y
7-(X+7y) 49y+7
-8-(a+l) -8a-8
(2x-1)-11 22x-11
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 4 punktow
A Za kazde prawidtowo ulozone dwie pary kartonikow 0-4
przyznajemy 1 punkt.
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Zadanie 3. Odkryj obrazek (7 punktow)

Rozwiazanie:
Prawidtowo zamalowane pola tworzg przedstawiony ponizej uktad:

i |
:(-l 1 3x-2|x+1|x-22x+ 1| *") | 100

4 |3x-1 x+4 Ir+1

y+3

2y + 1

\*—3%2\*‘2 5
|

120x |2x-3| 11 8 3x

120y |2y -2| 7x Ty Sx dx XA

Punktacja:

Liczba

., Et . . . g
CZYIIHOSC apy rozwigzania zadania punktow

A Prawidlowe zamalowanie od 4 pol

Prawidlowe zamalowanie od 5 do 8 pdl

Prawidlowe zamalowanie od 9 do 12 pol

Prawidlowe zamalowanie od 13 do 16 p6l
Prawidlowe zamalowanie od 17 do 20 pol
Prawidlowe zamalowanie wszystkich od 21 do 24 pdl
Prawidlowe zamalowanie wszystkich 25 pol

~No ok~ wDN -

Zadanie 4. Jak to zapisac? (5 punktéw)
Rozwiazanie:
a)
b) 2z% — s,

il

;2 lub (a+2):5,

C) 3?1,
d) (a—b)+7,
e) (k+14m)-100.
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Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py TozWid punktow
A Za kazde prawidlowo zapisane wyrazenie algebraiczne 0-5
przyznajemy 1 punkt.
Zadanie 5. Algebraiczny chodnik (3 punkty)
Rozwiazanie:
(2x+b)-(2x+a) —a-b =4x?+2ax + 2bx + ab — ab = 4x°+ 2ax + 2bx
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 4 punktow
A Zapisanie pola chodnika za pomocg wyrazenia 1
algebraicznego
B Poprawne opuszczenie nawiaséw 1
C Redukcja wyrazéw podobnych i zapis pola chodnika w 1
najprostszej postaci.

Zadanie 6. Od liter do liczb (9 punktéw)

Rozwigzanie:

a) 0=3a+3a—b+13a—7b+3a+2b+2a=24a —6b
0=24-2—6-0,5=48—3 =45

b) 0=4-2a+8-(3b—a) =8a+24b —8a = 24b
0=124-05=12

c) 0=2-3b+2-b+2-(2a—b)+a—-b=6b+2b+4a—2b+a—b=5a+5b
0=52+5-05=10+25=125

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow

A Zapisanie obwodu pierwszej figury za pomocg wyrazenia 1
algebraicznego

B Prawidlowe podstawienie wartosci a=2 1 b=0,5 1

C Obliczenie obwodu pierwszej figury 1

D Zapisanie obwodu drugiej figury za pomoca wyrazenia 1
algebraicznego

E Prawidtowe podstawienie warto$ci a=2 i b=0,5 1

F Obliczenie obwodu drugiej figury 1

G Zapisanie obwodu trzeciej figury za pomoca wyrazenia 1
algebraicznego

H Prawidtowe podstawienie warto$ci a=2 i b=0,5 1

I Obliczenie obwodu trzeciej figury 1

Polskie Towarzystwo Matematyczne realizuje projekt "Wespdt w zespét z Matematyka bez Granic"
wspotfinansowany przez Unie Europejska w ramach Europejskiego Funduszu Spotecznego



rok zat. 1919
UNIA EUROPEJSKA * %
KAPITAL LUDZKI l m ropesska [N
FUNDUSZ SPOLECZNY IR

NARODOWA STRATEGIA SPOINOSCI

Zadanie 7 Pola duze i mate (6 punktéw)

Rozwiazanie:

a) (x+2)-(x+5)+2x-(x—1)=x*+5x+ 2x+ 10+ 2x* — 2x = 3x*+ 5x + 10
b) (x+1)-(2x4+3)+(x—1)-(x—1)=2x"+3x+2x+3 +x*—x—x+1=

=3x"+3x+4
) (2x+2)-Bx—1)—(x+3)-(x+1)=6x"—2x+6x—2— (x*+x+3x+3) =
=5x*—5
Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 4 punktow
A Zapisanie pola pierwszej figury za pomoca wyrazenia 1
algebraicznego
B Opuszczenie nawiasow i redukcja wyrazéw podobnych. 1
C Zapisanie pola drugiej figury za pomoca wyrazenia 1
algebraicznego
D Opuszczenie nawiasow 1 redukcja wyrazow podobnych. 1
E Zapisanie pola trzeciej figury za pomocg wyrazenia 1
algebraicznego
F Opuszczenie nawiasow i redukcja wyrazéw podobnych. 1
Zadanie 8. Spojrz inaczej (3 punkty)
Rozwigzanie:
a) cukierek - cukier = ceikru(ek - 1),
b) 3jajka + kasza = a®k(3j* + sz),
c) 2drzewa - 3krzewy = erwz(2ad - 3ky),
d) 2ananasy + 3banany = a®n®y(2as + 3b),
e) tatarak + traktat - strata = a®rt?(ak + kt - s),
f) Sklap + 3klaty + 1blat = al.(kp + kty + bt).
Punktacja:
Czynno$¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
yn Py 2 punktow
A Za kazde 2 poprawnie wykonane podpunkty przyznajemy 0-3
1 punkt
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Zadanie 9. Zabawa w szkote (3 punkty)

Rozwiazanie:

o (2xry) (x-2y)-x

= x" “l/txy 2yt

w (30-2b)(a-

+2(0r-2ab-ob+2bY) =50}~ wab%b’“

< Tk bk -4

+a Kk

x+3 = Lx -L}xﬁ*‘)(\\j 23 xl@xy
0)+2(a-b)(a-Lb) = 3a -bob-2ab+2b"+

(Lk41)(2k1)- (k1) (k-3)=8 k™ 4k+1k- 1—(k@5k-k+3},:

Punktacja:
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania Liczba
punktow

A Znalezienie btgdu w podpunkcie a oraz konsekwentne 1
poprawienie calego zapisu

B Znalezienie bledu w podpunkcie b 1

C Znalezienie btedu w podpunkcie ¢ oraz konsekwentne 1
poprawienie calego zapisu
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Zadanie 10. Zakochany Jas (4 punkty)

Rozwiazanie:
Wyprowadzenie ze wzoru literki J:
S =jas +oLa
. -
JAS =100 — 0LA
|
Y —0LA
AS
Wyprowadzenie ze wzoru literki A:
= .
¥ =745 +0LA

L5 = A(JS+0L)
I¥
A=——"—
JS+o0L
Punktacja:
. : . Liczba
Czynnos¢ Etapy rozwigzania zadania .
yn Py 4 punktow
A Poprawne wyprowadzenie ze wzoru literki J 2
B Poprawne wyprowadzenie ze wzoru literki A 2
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