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Przebieg

Etap 1 - wprowadzenie

Jak mozna zauwazy¢, sam tytut jest nieco bulwersujacy, gdyz dotychczas nie stosowaliscie Parstwo takiego pojecia. Tradycyjnie byto to
zawsze pojecie symetralnej odcinka. Tymczasem jak Parfistwo sie przekonacie, do pojecia symetralnej nie jest potrzebny w ogéle odcinek.
Wystarcza jedynie dwa punkty. Dotychczasowe tradycyjne nauczanie nie pozwalato wprowadzi¢ takiego pojecia w szkole podstawowej i
gimnazjalnej, chociaz potem w szkotach $rednich méwito sie, Ze symetralna jest zbiorem punktéw réwnoodlegtych od dwdch ustalonych
punktéw A i B. W konsekwencji w gtowie ucznia powstat metlik.

Teraz, gdy dysponujemy komputerem i odpowiednim programem mozemy z catg pewnoscig uczy¢ tego pojecia juz w nizszych klasach, opierajac
sie na eksperymencie pozwalajacym dojs¢ do tego pojecia w sposdb odkrywczy.

Etap 2 - praca z wykorzystaniem apletu

Aplet do przeprowadzenia zaje¢ dostepny jest w dalszej czesci konspektu.



rys. 2

Uczen po uruchomieniu tej lekcji otrzymuje na ekranie zbidr kilkunastu okregdw, ktére ma tak ustawié, by kazdy z nich przechodzit przez dwa
nieruchome punkty A i B - rys. 1. Uczen wiec bawi sig, eksperymentuje, ale w konsekwencji dostrzega, ze $rodki tych wszystkich okregdw leza
w miare doktadnie na pewnej prostej - rys. 2.

Po serii odpowiednio dobranych pytan zauwaza ponadto, ze kazdy z punktow tej prostej jest

réwno oddalony od punktéw A i B - rys. 3. PA = 3.0772880184 cm

Nalezy zwrdci¢ uwage, czy uczen to wie z faktu, Ze P jest $rodkiem okregu przechodzacego PB = 3.0772880184 cm
przez punktu A i B, czy z dtugosci pojawiajacych sie dynamicznie na ekranie.

Pojawia sie nazwa tej prostej a nastepnie jej definicja:
Symetralna dwdch ustalonych punktéw A i B jest zbiorem punktéw réwno oddalonych od tych
punktdw i stanowi prosta.

Oczywiscie fakt, ze zbidr tych punktéw stanowi prosta, powinien by¢ uzasadniony, ale na tym
etapie poprawny dowdd tego faktu nie jest mozliwy.

Odwotujemy sie tu do intuicji uczniéw. Wazniejszym faktem jest to, ze punkty te speiniaja
warunek odpowiadajacy poprawnej matematycznej definicji symetralnej.

Spodziewane odpowiedzi uczniéw (zgodnie z kolejnoscig pytan ponizej):
1 - potozenia $rodkdw okregdw nie wydaja sie by¢ przypadkowe,

2 - tworza one jakas$ linie,

3 - linie prosta, Rys. 3
4 - punkt P jest tak samo odlegty od punktu A jak od punktu B,

5 - gdyz jest $rodkiem okregu, ktory przez te punkty przechodzi,

6 - $lad punktu P utworzy?t prosta,

7 - symetralna dwdch punktéw A i B jest zbiorem punktéw P, ktérych odlegtosé od punktéw A i B jest taka sama.

Aplet

Na ekranie widoczne s dwa wyrdznione niebieskim kolorem punkty A4 i B oraz kilka okregdw o dowolnych dtugosciach promieni i Srodkach
zaznaczonych kolorem czerwonym.



Chwy¢ mysza za srodek kazdego z nich i tak umiesé, by okregi przechodzity w miare doktadnie przez punkty A i B.
Je$li nie widzisz w oknie catego ekranu, mozesz przesuwaé go z wcisnietym lewym przyciskiem myszy i klawiszem C7RL.

Czy po ulozeniu okregbw potozenia ich srodkéw wydaja Ci sie przypadkowe? (1)
Czy tworza one jaka$ linie? (2)
Jaka? (3)

Kolejny aplet przedstawia nieco precyzyjniejsza konstrukcje - dwa dowolne punktyA i B oraz punkt P, z ktérego wykreslono okrag
przechodzacy przez punkty 41 B.

Czy punkt P jest blizej punktu A czy B ?(4)
Dlaczego? (5) - wyjasnij to doktadnie swoimi stowami.
Poruszaj punktem P - chwy¢ go mysza i przesuwaj. Jaka linie utworzyt élad tego punktu? (6)

Wydaje sie, ze linia, jaka kresli $lad tego punktu, to prosta. Mozna powiedzieé, ze prosta ta jest utworzona z punktdw A, ktdre maja pewna
wspolng wlasnosé. Jaka to wiasnosé ?

Prosta ta nazywa sie w matematyce symetralng dwéch punktéw.

Sprobuj uzupeini¢ ponizszy zapis definicji symetralnej:

Symetralna dwdch punktéw A i B jest zbiorem punktow £, KtOrych ......cocvervevereenee. od punktéw A i B jest taka sama. (7)



Podsumowanie

Wpisz te definicje symetralnej dwdch punktéw do zeszytu i zapamietaj sobie, gdyz jest to jedno z wazniejszych i podstawowych pojeé¢ w
geometrii.
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