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Etap 1 - Wprowadzenie

Wtasno$ci poznane w tej lekcji tacza twierdzenia z poprzedniej lekcji z twierdzeniem o punktach przeciecia sie dwusiecznych tréjkata z
odpowiadajacymi im symetralnymi jego bokdw.

Sprébujmy przeprowadzi¢ dowdd tego faktu.
Zauwazmy po pierwsze, ze czworokat HHaH,M musi by¢ prostokatem (dlaczego?).

Symetralna boku BC, a zarazem boku HaH, W tym prostokacie musi przecina¢ fuk HaH, w jego $rodku A', co koriczy dowdd.

Oczywiscie tak utworzone nowe trzy punkty daja na okregu opisanym na trojkacie az 12 punktéw charakterystycznych tréjkata. Poniewaz czesé
tych faktéw zostata odkryta Polsce, okrag ten nazwatem polskim okregiem dwunastu punktéw.

Etap 2 - praca z wykorzystaniem apletu

Aplet do przeprowadzenia zaje¢ jest dostepny na portalu www.matematykainnegowymiaru.pl oraz na ptycie CD dotaczonej do materiatdw.

Aplet

Juz wiesz, ze obrazy ortocentrum tréjkgta w symetriach wzgledem jego bokéw i wzgledem $rodkéw jego bokdw znajdujg sie zawsze
na okregu opisanym na tym tréjkacie.



Woczesniej poznates$ tez punkty przeciecia symetralnych tréjkata z dwusiecznymi jego katéw. One tez nalezaty do tego okregu.
Pewnie interesuje Cie, czy istnieje jakis zwigzek pomiedzy tymi punktami?

W ponizszym aplecie widoczny jest jeden z punktéw przeciecia symetralnej z dwusieczng w otoczeniu obrazéw ortocentrum w
odpowiednich symetriach.
Poruszaj wierzchotkami tréjkata i poszukuj tego zwigzku.

24 Styczen 2013, Utworzony z GeoGebra
Uzupetnij zapis:

Wydaje mi sig, ze punkt przeciecia symetralnej z dwusieczng nie lezy w przypadkowym potozeniu. Jest
o (57)

Czy pozostate punkty przeciecia symetralnych z dwusiecznymi tez sg w podobnej relacji z innymi punktami okregu? Ponizszy aplet
pozwoli Ci upewni¢ sie dodwiadczalnie w tym zakresie. Poruszaj wierzchotkami tréjkata.
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24 Styczen 2013, Utworzony z GeoGebra
Podsumuj wiec:
Trzy punkty przeciecia symetralnych z dwusiecznymi trojkata s3 .......ccccvririiiiniininnss s ktoérych konce
L= (58)

Poniewaz 9 punktéw Georga Poly zostaty uzupetnione dodatkowo trzema punktami, odkrytymi w 1995 roku przez uczniéw jednej z
polskich szkét Srednich, nazwatem ten okrag polskim okregiem dwunastu punktow.

Wczesniej podobny okrag dla trojkgta odkryt szwajcarski matematyk - Leonard Euler. Poznasz ten okrag w jednej z kolejnych lekgiji.

UNIA EUROPEISKA
KAPITALLUDZKI (@ ELITMAT "




