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Podzielnos$é liczb przez liczby od 2 do 10

WSTEP

W lekcji zajmiemy sie podzielnoscia liczb. Na pewno wiesz, ze cyfra 4 dzieli sie przez 2, cyfra 6 dzieli sie przez 3, liczba 12 dzieli sie
przez 4, ale co zrobi¢ z liczba wigksza, np. 34584042905, kiedy chcemy sprawdzic¢ czy jest podzielna na przyktad przez 5, ale nie
potrzebujemy zna¢ wyniku? Czy bez pomocy kalkulatora bedziemy umieli sobie z nig poradzi¢? Po dzisiejszej lekcji na pewno bez
problemu.

Zapoznacie sie w lekcji z zasadami, ktére méwig, kiedy liczba jest podzielna przez inna. Na poczatek zajmiemy sie zasadami dla
podzielnosci przez liczby od 2 do 10.

Pamietaj, ze zadania dotyczace podzielnosci liczb bardzo czesto wystepujg na konkursach, dlatego warto zapamieta¢ kilka prostych
zasad. Jesli bedziesz ich uzywac z Yatwoscia zapamietasz je wszystkie.

CO TO ZNACZY, ZE LICZBA JEST PODZIELNA PRZEZ INNA LICZBE?

Jezeli liczba "a" jest podzielna przez liczbe "b", to oznacza, ze dzielac liczbe "a" przez liczbe "b" nie zostaje nam zadna reszta
(czyli reszta réwna sie zero). Méwimy wtedy, ze liczba "b" jest dzielnikiem liczby "a".

ZASADY PODZIELNOSCI

Omowimy teraz poszczegdlne zasady podzielnosci, a pomoze nam w tym ponizsza plansza.

Cechy podzielnosci przez liczby od 2 do 10



CECHY PODZIELNOSCI PRZEZ LICZBY OD 2 DO 10

LICZBA JEST PODZIELNA PRZEZ:

2 - JESLI NA KONCU LICZBY SA CYFRY: 0, 2, 4, 6, 8.

3 - JESLI SUMA CYFR LICZBY JEST PODZIELNA PRZEZ 3.
4 - JESLI LICZBA ZtOZONA Z DWOCH OSTATNICH CYFR

JEST PODZIELNA PRZEZ 4.
5 - JESLI OSTATNIA CYFRA LICZBY JEST O LUB 5.

6 - JESLI LICZBA JEST PODZIELNA PRZEZ 2 | PRZEZ 3.

9 - JESLI SUMA CYFR LICZBY JEST PODZIELNA PRZEZ 9.
10 - JESLI OSTATNIA CYFRA JEST 0. ‘ AVA
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PODZIELNOSC PRZEZ 2

Liczba bedzie podzielna przez 2, jezeli na koncu tej liczby bedzie stata ktdras z nastepujacych cyfr:0, 2, 4, 6, 8. Nie jest wazne jakie
cyfry sa wezesniej, interesuje nas tylko ostatnia cyfra.

Przyk¥ady liczb:

20, 552, 7894, 95736, 678368

PODZIELNOSC PRZEZ 3

Liczba bedzie podzielna przez 3, jezeli suma wszystkich cyfr tej liczby jest podzielna przez 3.

Przyk¥ady liczb:

1110, poniewaz 1+1+1+0=3, a wiemy, ze kazda liczba dzieli sie przez sama siebie, wiec 3 réwniez dzieli sie przez 3
2403, poniewaz 2+4+0+3=9, a wiemy, ze 9 dzieli sie przez 3

613110, poniewaz 6+1+3+1+1+0=12, a wiemy, ze 12 dzieli sie przez 3
PODZIELNOSC PRZEZ 4

Liczba bedzie podzielna przez 4, jezeli liczba ztozona z dwdch ostatnich cyfr jest podzielna przez 4. Tutaj réwniez nie interesuja na
cyfry wezedniejsze, sprawdzamy tylko dwie ostatnie.

Przyk¥ady liczb:
345678912, poniewaz 12 dzieli sie przez 4
45604, w takim przypadku rozpatrujemy tylko ostatnia cyfre, czyli 4 dzieli sie przez 4

90875640, poniewaz 40 dzieli sie przez 4
PODZIELNOSC PRZEZ 5

Liczba bedzie podzielna przez 5, jezeli na koricu tej liczby bedzie stata cyfra 0 lub 5.
Przyktady liczb:

45, 988540, 567324565



PODZIELNOSC PRZEZ 6

Liczba bedzie podzielna przez 6, jezeli jest podzielna jednoczesnie przez 2 i przez 3. Oznacza to, ze musimy sprawdzi¢ dwie zasady i
obie musza by¢ spetnione.

Przyk¥ady liczb:

7452132, poniewaz 7+4+5+2+1+3+2= 24, wiec dzieli sie przez 3, a dodatkowo ostatnia cyfra tej liczby to 2, wiec obie zasady sa
speinione

435051 - nie jest podzielna przez 6, poniewaz chociaz 4+3+5+0+5+1=18, co dzieli sie przez 3, to na ostatnim miejscu znajduje sie
cyfra 1, wiec nie jest spetniona zasada podzielnosci przez 2

PODZIELNOSC PRZEZ 9

Liczba bedzie podzielna przez 9, jezeli suma wszystkich cyfr tej liczby jest podzielna przez 9. Zauwaz, ze ta zasada jest podobna do
zasady podzielnosci przez 3, z tym, ze suma musi by¢ podzielna przez 9.

Przyktady liczb:
303021, poniewaz 3+0+3+0+2+1=9, a wiemy, ze liczba 9 jest podzielna przez samg siebie, czyli przez 9

5416317, poniewaz 5+4+1+6+3+1+7=27, a wiemy, ze 27 dzieli sie przez 9

WEASNOSC

Jezeli kazdy sktadnik sumy jest podzielny przez pewnga liczbe, to rdwniez suma jest podzielna przez te liczbe.
Sprawdzmy to:

Czy suma liczb 18+24+6+3 jest podzielna przez 3?

Wiemy, ze kazda z tych liczb jest podzielna przez 3, wiec musimy sprawdzi¢ czy suma réwniez:

18+24+6+3=51, a z zasad podzielnoSci pamigtamy, ze 5+1=6, czyli dzieli sie przez 3, wiec cata liczba dzieli sie przez 3

Czy suma liczb 50+45+20+5+25 jest podzielna przez 5?
Wiemy, ze kazda z tych liczb jest podzielna przez 5, wiec musimy sprawdzi¢ czy suma réwniez:
50+45+20+5+25=145, a z zasad podzielnosci pamietamy, ze jezeli na koncu liczby jest 5, to cata liczba jest podzielna przez 5

To jest bardzo przydatna wasnosé, wiec warto ja zapamietaé !
WEASNOSC

Jezeli w iloczynie jeden czynnik jest podzielny przez dang liczbe, to caly iloczyn jest podzielny przez te liczbe.
Sprawdzmy to:

Czy iloczyn liczb 12, 5 i 4 jest podzielny przez 6?

Wiemy, ze jedna z tych liczb, czyli 12 jest podzielna przez 6. SprawdZmy wiec czy iloczyn tez jest podzielny:

12.5-4 =240, a z zasad podzielnosci wiemy, ze jezeli liczba jest podzielna przez 2 (na koricu liczby jest zero) i jest réwniez podzielna
przez 3 (2+4+0=6), to cala liczba jest podzielna przez 6

Czy iloczyn liczb 20, 3, 2 i 4 jest podzielny przez 10?
Wiemy, ze jedna z tych liczb, czyli 20 jest podzielna przez 10. SprawdZmy wiec czy iloczyn tez jest podzielny:

20-3-2-4 = 480, a z zasad podzielnosci wiemy, Ze jezeli liczba ma na koricu zero, to jest podzielna przez 10

ZADANIA

Jezeli znasz juz potrzebne zasady podzielnosci, mozesz sprobowaé rozwigzac kilka zadarn.



Pomocna bedzie plansza, w ktdrej mozesz wpisa¢ liczbe (od 1 do 100) i sprawdzié¢ jakie ma ona dzielniki.

Podzielnos$¢ liczb przez liczby od 1 do 10

@

WSTAW W OKIENKU LICZBE OD 1 DO 100 BY
SPRAWDZIC PODZIELNOSC LICZBY | WCISNIJ ENTER.

WYBIERZ LICZBE12 =~ @

WYBRANA PRZEZ CIEBIE LICZBA 12 JEST PODZIELNA
PRZEZ: 1, 2, 3, 4, 6,

UWAGA! SKRZAT TROJKACIAK POMAGA ZNALEZC CZY LICZBA DZIELI SIE PRZEZ LICZBY OD 1DO 10.

Podzielnos¢ liczb przez liczby od 1 do 10.

Dariusz Kulma - Matematyka innego wymiaru, Utworzony z GeoGebra

ZADANIE 1

Jakie dzielniki z zakresu od 1 do 10 maja nastepujace liczby:
46, 90, 66, 85, 24, 79, 23, 56, 49

Pamietaj, Zze dzielnikiem kazdej liczby zawsze jest 1.

ZADANIE 2

Wstaw w wolne miejsca w liczbach odpowiednie cyfry w taki sposdb, Zeby liczba byta podzielna przez:



56 _ 221 _12 _
- 10
89 _ 51 _26 _

ZADANIA Z PORTALU

Zadanie 26 - Dana jest suma liczb: 1212+1313+1414+1515. Mozna powiedzie¢, ze suma t...
Zadanie 233 - Skwietak przed kazda cyfra dostawiat inng cyfre, aby otrzymac mozliwie...
Zadanie 294 - Rok 2008, w ktérym krdl Pierwiastkus Wielki objat panowanie w Kwadrato...

Zadanie 1016 - Jezeli samogtoski oznaczajg cyfry nieparzyste, a spétgtoski cyfry parz...
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