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Podstawowe cechy podzielnosSci

Wigkszo$¢ pamieta na pewno podstawowe cechy podzielnosci. Dobrze wiemy, kiedy liczba dzieli sie przez 2 czy 5. Przypomnijmy jednak
kilka podstawowych cech podzielnosci.

Cechy podzielnosci przez liczby od 2 do 10



CECHY PODZIELNOSCI PRZEZ LICZBY OD 2 DO 10

LICZBA JEST PODZIELNA PRZEZ:

2 - JESLI NA KONCU LICZBY SA CYFRY: 0, 2, 4, 6, 8.

3 - JESLI SUMA CYFR LICZBY JEST PODZIELNA PRZEZ 3.
4 - JESLI LICZBA ZtOZONA Z DWOCH OSTATNICH CYFR

JEST PODZIELNA PRZEZ 4.

5 - JESLI OSTATNIA CYFRA LICZBY JEST O LUB 5.

6 - JESLI LICZBA JEST PODZIELNA PRZEZ 2 | PRZEZ 3.

9 - JESLI SUMA CYFR LICZBY JEST PODZIELNA PRZEZ 9.
10 - JESLI OSTATNIA CYFRA JEST 0. ‘ AVA
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taczenie cech podzielnosci dzielnikéw wzglednie pierwszych

Cechy podzielnosci mozna taczy¢ i wykorzystywaé do sprawdzania podzielnosci przez liczby wieksze. Dobrze wiemy, ze jesli liczba
dzieli sie przez 2 i 3, to dzieli sie rdwniez przez iloczyn tych liczb czyli 6. Takich cech mozna podac bardzo wiele. Warunek jest jednak
taki, aby dzielniki byty wzglednie pierwsze wzgledem siebie. Przyktadowo liczba 40 dzieli sie przez 2 i przez 8, ale to wcale nie
oznacza, ze 40 dzieli sie przez iloczyn 2 i 8 czyli 16. Dzieje sie tak dlatego, ze 2 i 8 nie s liczbami wzglednie pierwszymi.
Przypomnijmy definicje liczb wzglednie pierwszych.

Liczby wzglednie pierwsze

LICZBY WZGLEDNIE PIERWSZE

LICZBY CALKOWITE, KTORYCH NAJWIEKSZYM
WSPOLNYM DZIELNIKIEM JEST 1.

PRZYKLADY: 6i 35, 15i 28, 25i 27

WEASCIWOSCI:
- najmniejsza wspolna wielokrotnosc tych liczb to ich
iloczyn

- liczba 1 jest wzglednie pierwsza z kazda ‘

AVA
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liczba catkowita
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Wyprowadzanie cech podzielnosci

Jesli wiemy juz, ze mozemy stwierdzi¢, ze liczba dzieli sie przez iloczyn liczb wzglednie pierwszych, to mozemy tworzy¢ wiele cech
podzielnosci. Przyk¥adowo liczba dzieli sie przez:

« 12 jedli dzieli sie przez 314
« 14 jesli dzieli sie przez 217
« 15 jesli dzieli sie przez 31 5
« 77 jedli dzieli sie przez 71 11

Tylko pozostaje problem - kiedy liczba dzieli sie przez 7 albo 11?

Okazuje sig, Ze jest wiele cech mniej standardowych niz uzywane na codzien. Podzielnos$¢ przez 7, 11, 13 czy 37 s3 bardzo uzyteczne w
zadanaich o podwyzszonym stopniu trudnosci. Oto kilka waznych cech na planszach inetraktywnych i statycznych.

Cecha podzielnosci przez 7

ISTNIEJE KILKA METOD PODZIELNOSCI PRZEZ LICZBE 7. W PRAKTYCE WARTO JE L ACZYC. DLA LICZB 2-U LUB 3-Y CYFROWYCH
NAJLEPIEJ STOSOWAC METODE, W KTORE.) MNOZYMY KOLEJNE CYFRY LICZBY PRZEZ KOLEJNE POTEGI LICZBY 3. METODE
MOZNA STOSOWAC DLA DOWOLNYCH LICZB, ALE PRZY DUZYCH LICZBACH NIE BEDZIE JUZ ONA WYGODNA.

455 = 4.3°4+5.3'+5.3°=36+ 15+ 5 = 56
56:7=8 wiec liczba jest podzielna przez 7
W PRAKTYCE CYFRY JEDNOSCI NIE MNOZYMY, CYFRE DZIESIATEK MNOZYMY PRZEZ 3, A SETEK PRZEZ 9.
140=1-9+4+4-3+4+0 =21 wiec 21 : 7 = 3, czyli
LICZBA 140 jest podzielna przez 7.

SPRAWDZ CZY LICZBA DZIELI SIE PRZEZ 7
WPISZ LICZBE DO OKIENKA | ZATWIERDZ.

140 JEST PODZIELNA PRZEZ 7

LICZBY WIEKSZE OD 1000 ==} | |CZBY MNIEJSZE OD 1000

UWAGA! ZMIENIAJ SUWAKIENM RODZAJ LICZB ORAZ PO WSTAWIENIU LICZBY ZATWIERDZ J4 ENTERENM.

@

Cecha podzielnosci przez 7.

Dariusz Kulma - Matematyka innego wymiaru, Utworzony z GeoGebra




Cecha podzielnosci przez 11

SPRAWDZASZ PODZIELNOSC LICZBY 553410 PRZEZ 11

tritl] 553410

USTAW SUWAKAMI CYFRY W LICZBIE

[~ STWIERDZ PODZIELMOSC

5 + 4 + 0 =9 ¥ POKAZIUKRYJ DOWOD

" f f —Y R —
55341 0 9 -9 =0

* * * WYNIK DZIALANIA WYNOSI0 | JEST
PODZIELNY PRZEZ 11, WIEC LICZBA
5 + 3 + 1 - 9 ROWNIEZ JEST PODZIELNA PRZEZ 11.
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Cecha podzielnosci przez 11.

Dariusz Kulma - Matematyka innego wymiaru, Utworzony z GeoGebra

Cecha podzielnosci przez 13

CECHA PODZIELNOSCI PRZEZ 13

Naleiy skresli¢ trzy ostatnie cyfry danej liczby i odjac
ta liczbe od liczby, ktora powstata po skresleniu tych
trzech cyfr. Jesli powstata roinica jest podzielna
przez 13, to pierwotna liczba jest takze podzielna
przez 13.

PRZYKLAD:
255086 =255-86=169=>169:13 =13

Réinica jest podzielna przez 13, wiec liczba 255086
jest takze podzielna przez 13. ‘ AVA
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Cecha podzielnosci przez 37

CECHA PODZIELNOSCI PRZEZ 37

Od danej liczby odejmujemy trzycyfrowa liczbe
ztozong z trzykrotnie powtérzonej cyfry jednosci.
Otrzymujemy roOznice, skreslamy 0 i ponownie
postepujemy jak poprzednio. Operacje wykonujemy

do momentu az ostatecznie otrzymamy zero lub
wielokrotnosé 37 - wtedy liczba jest podzielna przez 37

PRZYKLAD:
13172 => 13172-222=12950 => 1295-555=740 => 74:37=2
Liczba 74 jest podzielna przez 37, wiec ‘ AVA

liczba 13172 jest takze podzielna przez 37. L_aistalss”
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Cecha podzielnosci przez 101

CECHA PODZIELNOSCI PRZEZ 101

Liczba jest podzielna przez 101, jesli réznica pomiedzy
sumg odcinkéw dwucyfrowych stojacych na niepa-
rzystych miejscach od prawej strony i suma odcinkow
dwucyfrowych stojacych na parzystych miejscach

rowna sie zero lub wielokrotnosci 101.

PRZYKLAD:
4774068 =>68+77=145i140+4=44

145 - 44 =101
wiec liczba 4774068 jest podzielna przez 101 ‘ AVA
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Cecha podzielnosci przez 143

s K 31 A K | BB d



Liczba jest podzielna przez 143, jesli réznica pomiedzy
sumg odcinkow trzycyfrowych stojacych na niepa-
rzystych miejscach od prawej strony i sumg odcinkéw
trzycyfrowych stojacych na parzystych miejscach
rowna sie zero lub wielokrotnosci 143.

PRZYKLAD:
829902216 => 216 + 829 = 1045 i 902

1045 - 902 = 143
wiec liczba 829902216 jest podzielna AVA
przez 143 MATENS DA

Cecha podzielnosci przez 1001

CECHA PODZIELNOSCI PRZEZ 1001

Liczba jest podzielna przez 1001, jesli r6znica pomiedzy
sumg odcinkéw trzycyfrowych stojacych na niepa-
rzystych miejscach od prawej strony i suma odcinkow
trzycyfrowych stojacych na parzystych miejscach

rowna sie zero lub wielokrotnosci 1001.

PRZYKtLAD:
450522072 => 72 + 450 = 522 i 522

522-522=0
wiec liczba 450522072 jest podzielna AVA ‘
przez 1001 MATEMATYKA

Zadanie interaktywne

Wtacz ponizsze zadanie interaktywne i sprawdz czy juz potrafisz korzystaé z cech podzielnosci przez 7, 11, 13 czy 143. Pamigetaj, ze
czasami szybciej sprawdzisz ceche podzielnosci przez 143 niz oddzielnie przez czynniki tego dzielnika 11 i 13. Powodzenia!



Niestandardowe cechy podzielnosci

LosuJ Liczee| 3737

LICZBA 3737 DZIELI| SIE PRZEZ:

M PRZEZT [ PRZEZ 37 [ PRZEZ 101
[~ PRZEZ 11 [ PRZEZ 91 7 PRZEZ 143
[T PRZEZ 13 [ PRZEZ 99 ™ PRZEZ 1001

[ PODPOWIEDZ PRZEZ ILE Z POWYZSZYCH LICZB SIE DZIELI
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Niestandardowe cechy podzielnosci

Dariusz Kulma - Matematyka innego wymiaru, 27 Styczen 2013, Utworzony z GeoGebra

Zadania z portalu MIW

A teraz gar$¢ zadan konkursowych. Postaraj sie wykorzysta¢ zdobyta wiedze jak najlepiej.

Zadanie 166 - NajgroZniejszy matprzestepca Kwadratolandii Czarny Septylion dat zadan...

Zadanie 170 - W Kwadratolandii kazde stowo mieszkaricy przeliczaja na konkretna warto...

Zadanie 172 - Reszta z dzielenia liczby 20093 przez 13:...

Zadanie 175 - Zakrzewek zastanawiat sie ostatnio, ile jest par liczb (x,y), ze NWD(x...

Zadanie 573 - Liczba 102008 _ 91 podzielna jest przez:...

Zadanie 594 - Podane liczby podzielne przez 7, niezaleznie od tego, jakimi cyframi s...

Zadanie 653 - Dana jest liczba szesciocyfrowa CBACBA. Samogtoska oznacza cyfre parzy...
Zadanie 130 - W Kwadratolandii kazde stowo mieszkancy przeliczajg na konkretng warto...

Zadanie 452 - Rézniczka zakochata sie w Czesiu Iloczyriskim. W sumie to nawet fajny c...

Zadanie 531 - Wartos¢ wyrazenia 2008 - 2007 + 2006 - 2005 + ... + 2 - 1 jest liczba:...

Zadanie 769 - Wymierniak oznaczy? przez A zbidr czynnikéw pierwszych liczby 84, a pr...



Zadanie 825 - Matcyfrzak zna cechy podzielnoéci przez 2, 3, 5 i przez kilka innych 1...

Zadanie 937 - Najbardziej szcze$liwa liczba w Kwadratolandii to oczywiscie 7. Jesli ...

Zadanie 422 - Wyrazenie 12n+6, gdzie n jest liczbg naturalng, jest podzielne przez....
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