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ZADANIE
Dla | klasy liceum
z B19
1. Metryczka zadania
Oznaczenie | Zakres materiatu Szacowana tatwo$¢ | Maksymalna | Szacowany
zadania (wg podstawy programowej) (w skali: liczba punk- | czas potrzebny
(numer) b. tatwe, tatwe, téw na rozwigzanie
Sredniotrudne, (w min.)
trudne, b. trudne)
B19-2 7.3, 7.1 roz. b. trudne 17 30

2. Tres¢ zadania

A. W trdjkacie AABC punkty E, F i G sa $rodkami odpowiednio boku AB, BC' i C' A. Oblicz,
jaka czedcia pola tréjkata AABC jest pole tréjkata AEFG. Czy taka sama czescia pola kota
wpisanego w trojkat AABC jest pole kota wpisanego w trojkat AFEFG?

B. Sprawd?z, czy proporcje znalezione w podpunkcie A ulegaja zmianie, gdy zamiast tréjkata
rozwazymy kwadrat ABCD o boku dlugosci a.

C. Niech ABC'D bedzie rombem o boku dtugoéci a, w ktory wpisano koto oraz potaczono $rodki
kolejnych bokéw rombu. Jaki wniosek dotyczacy mozliwosci wpisania kota w powstaly czworo-
kat mozesz sformutowac?

3. Modelowe rozwiazanie (jezeli istnieja rézne sposoby rozwiazania to przynajmniej komentarz w tej kwestii)

A. Rysunek przedstawia sytuacje opisang w zadaniu.

C

A E B

Zauwazmy, ze odcinki taczace srodki dwoch bokow tréjkata sa rownolegle do pozostatych bokow

trojkata i rowne odpowiednio ich potowom. Zatem tréjkat AEFG jest podobny do tréjkata

AABC w skali 1. Zatem £22E¢ — 1 Niech 7 oznacza promien kola wpisanego w tréjkat ABC,

2 Paac 4

a r; promien kota Wp‘isanego w tréjkat FFG. Poniewaz wiadomo, ze r = Wgﬁf‘%% i

Paape =4+ Papra, wiec

_ 2-4Pagpra i 2PApFG
2(|[EF|+ |IFGI + IGED |[EF| + |FGI| + |GE|
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2 2
Stosunek pdl tych k6t wynosi = = 4% =1

Odpowiedz. Stosunek pdl kota wpisanego w trojkat AEFG do pola kota wpisanego w trdjkat
AABC jest taki sam jak stosunek pol tych tréjkatdw.

B. Rozwazmy kwadrat ABCD. Niech E, F, G i H beda $rodkami odpowiednio bokéw: AB,
BC, CD i DA. Yaczac kolejno te punkty otrzymujemy kwadrat FFGH o boku dhugosci “2—2
Sytuacja ta przedstawiona jest na rysunku.

D G C
H F
A E B

Zatem skala podobienstwa kwadratu FFGH do kwadratu ABC'D wynosi g, a stosunek ich

pol % Promieni kola wpisanego w kwadrat ABC'D ma dlugos¢ g, a promieni kota wpisanego w
aV3 s

kwadrat EFGH ma dlugos¢ av2 7Zatem stosunek pol tych két wynosi ((3)2)2 = % = %

4

Odpowiedz. Stosunek pdl kot wpisanych w oba kwadraty jest taki sam jak odpowiedni stosunek
pol tych kwadratow.

C. Niech czworokat ABC'D bedzie rombem. Czworokat, ktéry powstanie po potaczeniu srodkow
bokéw rombu jest prostokatem, gdyz jego boki sa réownoleglte do przekatnych rombu, ktore
sa prostopadle. Prostokat ten nie jest kwadratem, bo dlugosci jego bokéw sa rowne potowom
dtugosci przekatnych rombu (por. rys.).

D G C

A E B
Poniewaz przekatne rombu s réznej diugosci, wiec w powstaly prostokat nie da sie wpisac
kota.

Odpowiedz. W powstaly czworokat nie da sie wpisa¢ kota.

4. Schemat oceniania
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podpunkt | modelowe etapy rozwigzania zadania liczba punktéw
A sporzadzenie rysunku

dostrzezenie podobienstwa tréjkatdw

wyznaczenie stosunku pdl tréjkatow

zastosowanie wzoru na promien kota wpisanego w trdjkat

wyznaczenie zaleznosci miedzy promieniami obu két

wyznaczenie stosunku pél kot

sformutowanie odpowiedzi

B sporzadzenie rysunku

ustalenie skali podobienstwa kwadratow

wyznaczenie stosunku pol kwadratéw

obliczenie dlugosci promieni két wpisanych w kwadraty

wyznaczenie zaleznosci miedzy promieniami obu két

wyznaczenie stosunku pél kot

sformutowanie odpowiedzi

C dostrzezenie, ze powstaly czworokat jest prostokatem o roéz-

nych bokach

skorzystanie z twierdzenia o okregu wpisanym w czworokat

sformulowanie odpowiedzi 1
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5. Propozycje wykorzystania (na lekcji, praca domowa, zadanie dodatkowe, zadanie powtérkowe, praca
samodzielna, materiaty do MOODL-a itp.)

na lekcji, zadanie projektowe
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