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ZADANIE
Dla | klasy liceum
z B22
1. Metryczka zadania
Oznaczenie | Zakres materiatu Szacowana tatwo$¢ | Maksymalna | Szacowany
zadania (wg podstawy programowe;) (w skali: liczba punk- | czas potrzebny
(numer) b. tatwe, tatwe, téw na rozwigzanie
Sredniotrudne, (w min.)
trudne, b. trudne)
B22-4 1.6 Srednio trudne 6 8

2. Tres¢ zadania

A.
B.

C.
D.

A.
B.

a

Niech z oznacza liczbe dodatnia rézna od 1. Wyznacz ja wiedzac, ze log,, v = 1 lub log, 10 = 1.

Rozstrzygnij, czy w rozwazaniach w podpunkcie A liczbe 10 mozna zastapi¢ dowolng dodatnia
liczba rzeczywista.

Wyznacz wszystkie rzeczywiste liczby b, dla ktérych zachodzi réwnosé log, 7° = 10.

Czy wartos¢ b w podpunkcie C potrafisz wyznaczy¢ przy dowolnej liczbie réznej od 10. Sfor-
muhuj stosowny wniosek.

. Modelowe rozwiazanie (jezeli istnieja rézne sposoby rozwigzania to przynajmniej komentarz w tej kwestii)

Korzystajac w obu przypadkach z definicji logarytmu otrzymujemy: x = 10.

Pot6zmy w miejsce 10 dowolng dodatnig liczbe a. Zauwazmy, ze wtedy pierwszy warunek jest
postaci log,z = 1 i z definicji logarytmu mozna zapisa¢ go w postaci x = a, w ktérym a
jest dowolna liczba dodatnia r6zng od 1. OtrzymaliSmy zatem wazna wlasnos¢ logarytmu, ze
log,a =1dlaa>01ia# 1. Natomiast zamieniajac liczbe 10 w drugim warunku na dodatnia
liczbe a dostajemy log, a = 1, skad wynika, ze x = a. Poniewaz x jest podstawa logarytmu, to
zgodnie z definicja jest x # 1.

Stosujac definicje logarytmu mamy 7' = 7, skad b = 10.

Niech a oznacza dowolng liczbe rzeczywista. Wtedy warunek z podpunktu C przyjmuje postaé
log, 7° = a i stosujac definicje logarytmu dostajemy 7% = 7°, zatem b = a.

Uzyskaliémy zatem wazna wlasnoéé logarytmu log, 7° = b dla kazdej wartodci rzeczywistej b.

4. Schemat oceniania

podpunkt | modelowe etapy rozwigzania zadania liczba punktéw

A poprawne wyliczenie warto$ci x z pierwszego rownania 1
poprawne wyliczenie warto$ci x z drugiego réwnania 1

B uogdlnienie wyniku z pierwszego rownania w podpunkcie A 1
uogdlnienie wyniku z drugiego réwnania w podpunkcie A 1

C poprawne zastosowanie definicji logarytmu i wyliczenie war- 1
tosci

D uogdblnienie wyniku z podpunktu C 1

5. Propozycje wykorzystania (na lekcji, praca domowa, zadanie dodatkowe, zadanie powtdrkowe, praca
samodzielna, materiaty do MOODL-a itp.)
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praca samodzielna, zadanie projektowe
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