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ZADANIE
Dla | klasy liceum
z B23
1. Metryczka zadania

Oznaczenie | Zakres materiatu Szacowana tatwo$¢ | Maksymalna | Szacowany
zadania (wg podstawy programowe;) (w skali: liczba punk- | czas potrzebny
(numer) b. tatwe, tatwe, téw na rozwigzanie

Sredniotrudne, (w min.)

trudne, b. trudne)

B23-8 7.5 roz. Sredniotrudne 7 10

2. Tres¢ zadania

Uzasadni¢, ze

A. W kazdym tréjkacie o bokach dtugosci a, b, ¢ pole P wyraza sie wzorem:

1
P = §(a+b+c)r,

gdzie r jest promieniem okregu wpisanego w trojkat.

B. W kazdym tréjkacie pole P o bokach dlugosci a, b, ¢ wyraza sie wzorem:

a-b-c
4R

P =
gdzie R jest promieniem okregu opisanego na trdjkacie.
3. Modelowe rozwigzanie (jezeli istnieja rézne sposoby rozwigzania to przynajmniej komentarz w tej kwestii)

A. Zalozenie: Dany jest tréjkat o bokach dtugosci a, b, ¢ oraz okrag wpisany w niego o srodku O i
promieniu 7.

Teza: P = 3(a+b+ c)r.

Dowdd. Przyjmijmy oznaczenia tak jak na rysunku.

Laczymy punkt O z wierzchotkami tréjkata. Wtedy tréjkat AABC zostal podzielony na trzy
tréjkaty o wspélnej wysokosci r. Zatem Paapc = Paso+Papoc+Pacos = %-ar+%-br+%-cr =
s-r-(a+b+c).
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B. Zalozenie: Dany jest trojkat o bokach dtugosci a, b, ¢ oraz okrag na nim opisany o srodku O i

promieniu R.

Teza: P = %7~

Dow6d. W zadaniu 23-5 udowodnilismy, ze Paapc = 5|AB|-|AC|-sina. Na mocy twierdzenia

sinuséw zachodzi: % = 2R, gdzie R jest promieniem okregu opisanego na tréjkacie AABC.
1BC|

Zatem sin a = 5. Stad, uwzgledniajac wzoér na pole tréjkata, otrzymujemy Paapc = %|AB| .
|AC| - %. Przyjmujac, ze |AB| = ¢, |AC| = b, |BC| = a mamy:

p_ b-c
4R
4. Schemat oceniania
zadanie | modelowe etapy rozwigzania zadania liczba punktéw

A analiza tematu zadania (zapisanie zalozenia i tezy twierdze- 1
nia)
dostrzezenie, ze dany tréjkat da sie podzieli¢ na 3 tréjkaty o 1
wspolnej wysokosci
przeprowadzenie rachunkow 1

B analiza tematu zadania (zapisanie zalozenia i tezy twierdze- 1
nia)
skorzystanie z twierdzenia sinuséw 1
skorzystanie z zadanie 23-5 1
przeprowadzenie rachunkow 1

5. Propozycje wykorzystania (na lekcji, praca domowa, zadanie dodatkowe, zadanie powtérkowe, praca
samodzielna, materiaty do MOODL-a itp.)

na lekcji, praca domowa, praca samodzielna
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