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ZADANIA OTWARTE ,,WLASNOSCI TROJKATOW”

Zad. 1
Na odcinku AB wybrano punkt C, a nastepnie zbudowano tréjkaty rownoboczne ACD

i CBE tak, ze wierzchotki D i E lezg po tej samej stronie prostej AB. Okregi opisane
na tych trojkgtach przecinajg sie w punktach C i P (zobacz rysunek). Udowodnij, ze
miara kata APB jest rowna 120°.

Rozwigzanie:
| ZAPC | ZADC |=60° bo sg to katy
wpisane oparte na tym samym tuku,

| £BPC | ZBEC |=60° z tych samych

powodow X‘\/B
| ZAPB || ZAPC | +| #BPC |=60° +60° =120°

Zad. 2

Wykaz, ze wysoko$¢ CD tréjkgta prostokgtnego ABC poprowadzona z wierzchotka C
kata prostego dzieli przeciwprostokatng na odcinki AD i DB, ktérych stosunek
dtugosci jest rowny stosunkowi kwadratow dtugosci przyprostokatnych odpowiednio
AC i BC tego tréjkata.

Rozwigzanie:

IADIZ?IACI2 B
|IDB| |BC|
D
AABC ~ AACD ~ ACBD
|AC| |AD|
|IBC| |BC|
|AC| _|AD| . A
|IBC| |BC|
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|ACF__|AD|JCD|
|BC|*> |DC]| |BD]

|AC|2_|AD
|BC|> |BC]|
Zad. 3

Trojkat ABC przedstawiony na ponizszym rysunku jest rownoboczny, a punkty B, C,
N sg wspdtliniowe. Na boku AC wybrano punkt M tak, ze |AM| = |CN|. Wykaz, ze
[BM| = [MN].

Rozwigzanie:

Odtézmy odcinek CN na boku BC z punktu B. Czyli DB=CN=AM, i ABGM jest
trapezem réwnoramiennym. Zatem trojkat DBM jest podobny do trojkgta CNM.
Stad NM=MB

Zad. 4
W trojkgcie rownoramiennym podstawa AB ma dtugos¢ 8 cm. Promien okregu,

stycznego w punktach A i B do prostych zawierajgcych ramiona AC i BC tréjkata, ma

dtugos¢ 5 cm. Oblicz pole trojkagta ABC.
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Rozwigzanie:

Jezeli przez O oznaczymy srodek okregu, o c
ktérym mowa w tresci zadania, to trojkgt AOC
jest prostokatny i odcinek AB zawiera jego
wysokos¢ opuszczong z wierzchotka A. Z tréjkata
prostokagtnego ABO (D jest srodkiem boku AB)

mamy DO = 3 A B
Trojkgty ADO i CDA sg podobne, wiec /(\ o )\
DC AC DA I
DA AO DO

Czyli bc_4 , stad DC=E
4 3 3
Zatem pole jest rowne:

1 16 64
P. =—-AB-DC=4.—=""
A9 3 3

Zad. 5

W tréjkgcie ABC kat przy wierzchotku C jest prosty. Trojkat AMB jest rownoboczny.
Oblicz miary katéw ostrych tréjkgta ABC, jesli pole trojkata AMB jest dwa razy
wieksze od pola trojkagta ABC.
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Rozwigzanie:

Przyjmujgc oznaczenia dtugosci bokéw z rysunku, mamy

2

c\/§:2‘a_b / :c?

4 2

¥3_ab

4 ¢ ¢

3

— =sina-cosa

4
gzz-sina-cosa:sinZa

Ale 2a=60°, lub 2a =120°
Stad a=30°, lub a=60°
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